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AC D E

1 در نامعادله ي   به جاي  چند مقدار صحیح متمایز می توان قرار داد؟

2 ریشه ي سوم  چند برابر ریشه ي دوم  است؟

فقط   فقط  

3 اگر  ، کدام عدد زیر از بقیه بزرگ تر است؟

با توجه به محور زیر، کدام گزینه نمی تواند صحیح باشد؟  4

5 چه تعداد از تساوي هاي زیر صحیح است؟ 

الف)          ب)          پ) 

صفر 

6 اگر تساوي   با شرط   یک اتحاد باشد،   کدام

است؟

  کدام است؟

 

7 حاصل عبارت  

8 چه تعداد اعدد صحیح در هر دو نامساوي زیر صدق می کنند؟
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9 کسر  با کدام گزینه ي زیر برابر است؟

10 حاصل عبارت زیر به ازاي   کدام است؟ 

، عبارت  با کدام عبارت برابر است؟ 11 با فرض 

هیچکدام

12 اگر  باشد، آنگاه  برابر با کدام است؟

13 حاصل عبارت  کدام است؟

14 حاصل عبارت  کدام است؟

15 اگر  عددي منفی باشد، حاصل عبارت  کدام است؟

16 اگر  باشد حاصل عبارت  کدام است؟

 کدام است؟

 

17 اگر داشته باشیم  و  آنگاه حاصل عبارت 

صفر -
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18 حاصل عبارت  کدام است؟

19 اگر  باشد، آنگاه حاصل  کدام است؟

20 اگر  باشد، آنگاه  کدام است؟

21 حاصل عبارت  کدام است؟

، آنگاه  کدام است؟ 22 اگر داشته باشیم  

23 اگر  باشد، آنگاه  کدام است؟

24 اگر  و  و  باشد، آنگاه کدام نامساوي برقرار است؟

25 اگر  باشد، حاصل  کدام است؟

26 مقایسه ي انجام شده در کدام یک از گزینه ها درست است؟

27 حاصل عبارت  کدام است؟
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28 حاصل عبارت  کدام است؟

  

، حاصل  کدام است؟ 29 اگر  و 

حاصل عبارت  کدام است؟ 30

اگر  باشد، حاصل  کدام است؟ 31

عبارت  با کدام عبارت زیر مساوي است؟ 32

33 اگر  و  باشد و  و  نسبت به هم اول باشند آنگاه

حاصل  کدام است؟

34 اگر  و  باشد، آنگاه حاصل  کدام است؟

35 حاصل  کدام است؟

36 اگر  و  باشد، آنگاه  کدام است؟
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37 حاصل عبارت  کدام است؟

 

38 اگر  باشد، آنگاه  کدام است؟

39 اگر  و  باشد، آنگاه کدام گزینه زیر صحیح است؟

40 اگر  و  و  باشد، کدام نامساوي صحیح است؟ 

(استفاده از ماشین حساب براي محاسبات ساده (مانند  یا  ) بلامانع است)

41 اگر  و  و  باشد، آنگاه کدام گزینه صحیح است؟

42 حاصل عبارت  کدام است؟

، آنگاه ساده شده ي عبارت جبري  کدام است؟ ( 43 اگر 

(

44 اگر  و  باشد، آنگاه حاصل  کدام است؟

45 اگر  باشد، حاصل  کدام است؟
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46 اگر  باشد، آنگاه  کدام است؟

-

47 اگر   و  باشد، آنگاه  کدام است؟

48 حاصل  کدام است؟

49 تعداد مقادیر حقیقی  که در معادله  صدق می کند برابر با کدام است؟

بیش از سه سه یک صفر

50 تنها عدد طبیعی  که در معادله ي   صدق می کند در کدام مجموعه
است؟

51 اگر  و   باشد،   کدام است؟

52 حاصل ضرب دو عدد حقیقی  و مجموع آنها  است. مجموع توان هاي سوم آنها کدام است؟

53 در تجزیه ي عبارت  به صورت   مقدار  کدام است؟

54 حاصل عبارت  کدام است؟

55 اگر  باشد،  برابر با کدام است؟
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56 ریشه نهم عدد  کدام است؟

حاصل  کدام است؟ 57

کدام عدد زیر گنگ است؟ 58

اگر  باشد، حاصل  برابر است با: 59

ساده ترین عبارت جبري که در  ضرب شود تا حاصل مربع کامل گردد، کدام است؟  60

61 حاصل  کدام است؟

62 در تجزیه ي عبارت   کدام عامل وجود ندارد؟

63 ساده شده ي عبارت  کدام است؟

64 ساده شده ي عبارت  کدام است؟

 - -  - -

65 اگر  باشد، حاصل عبارت  کدام است؟

66 ساده شده ي عبارت   کدام است؟
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67 صورت دیگر عبارت  کدام است؟

68 اگر  باشد، حاصل عبارت  کدام است؟

69 اگر  و  باشد، آنگاه حاصل عبارت  کدام است؟

70 در تساوي   حاصل   کدام
است؟

صفر

71 اگر حاصل عبارت  به صورت  باشد،  کدام است؟

72 حاصل عبارت  کدام است؟

73 معادله ي   چند ریشه حقیقی دارد؟

هیچ ریشه ریشه ریشه

،   دو عددي که به ترتیب از چپ به راست بیشترین مقدار را دارند کدامند؟  ،  ، 74 از چهار عدد 

 و   و   و   و  

بزرگترین مقسوم علیه مشترك سه جمله اي هاي   و   کدام است؟ 75

بزرگترین عدد طبیعی  که در نامساوي  صادق است کدام است؟ 76

اگر  عدد طبیعی و بزرگ تر از  باشد، کدام یک از گزینه هاي زیر، عبارتی همواره درست است؟ 77
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9

2
1
23

1
38

1
83

1
39

1
93

1
39

1
98

1
8

12 − 12x− 9x216 + 16x+ 4x2

2x + 12x + 24x + 14x + 2

n<n200 5300

891011

a1

= aan−−√a= |a|an−−√a= +a + b
− −−−√n a√n b√n= a( )a√n

n
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78 حاصل تقسیم کوچکترین مضرب مشترك عبارات   و   بر بزرگ ترین مقسوم علیه مشترك
آن ها کدام است؟

79 اگر   مقدار  کدام است؟

80 اگر  عددي صحیح باشد و  ، در این صورت  کدام است؟

81 حاصل   برابر کدام است؟

82 مقدار عددي  از معادله  کدام است؟

83 اگر   باشد، عدد  کدام است؟

84 حاصل عبارت   کدام است؟

85 حاصل   کدام است؟

86 اگر  باشد، حاصل  کدام می تواند باشد؟

 کدام است؟

 

، حاصل عبارت  87 اگر  

صفر

− 1x3(x− 1)3

− 1x3(x − 1)( − 1)x3+ x + 1x2( − 1)(x − 1)2
x3

=2
−−−

√x

⎛

⎝

⎜⎜⎜( )( )(16)
1

3

1

2

1

2⎞

⎠

⎟⎟⎟

1

2

x

5692

nn < < n+ 1475
−−−

√4n

3456

+
− 3xx2

x− 4
5x− 16

4−x

2 − x4 − xx − 4x − 2

x=
1

52x+2
253x

−1
2

−1
4

−1
6

−1
8

× = 6
a − axx2

4x

3x+ 6
+x− 2x2

a

8643

( − 2)÷( )
+ 1x2

x+ 2
x+ 1
+ 2xx2

− 3xx2− xx2+ xx2+ 3xx2

÷
−x− 2x2

− 5x+ 6x2

2x+ 2
− 3xx2

x
1
2

2x − 1
x + 2

2
x + 1

− 2x = 3x2− 1x2

23

1234

0 < a < 1A = − a − |a− |− −∣∣ a−−−√3 ∣∣ a−−−√ ∣∣ a−−−√ a−−−√3 ∣∣

√2 a√−2 a3−2( − a)a√
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11- 0

11- 0

2

2

a
b

cb

88 اگر  باشد، مقادیر  و  به ترتیب از راست به چپ برابر با کدام است؟

 و  و  و  و 

89 حاصل  کدام است؟

90 در شکل زیر، نقطه اي از محور بالا توسط خط  و  و خط شکسته ي  به ریشه هاي سوم، چهارم و پنجم خود در
محور پایین وصل شده است. از راست به چپ به ترتیب کدام خط مربوط به ریشه ي سوم، ریشه ي چهارم و ریشه ي

پنجم است؟

91 اگر  و  زاویه اي در ناحیه ي سوم مثلثاتی باشد، حاصل عبارت  کدام است؟

92 حاصل عبارت   کدام است؟

صفر 

93 ساده شده ي عبارت   کدام است؟

94 اگر عبارت هاي  و  تعریف شده باشند، علامت  و  چگونه است؟

 و  می توانند مثبت یا منفی باشند.

95 اگر  و  دو عدد طبیعی بزرگ تر از یک باشند، حاصل عبارت  کدام است؟

96 ساده شده ي عبارت  کدام است؟

= +
3x− 2
− 3x+ 2x2

a

x− 1
b

x− 2
ab

414−114−14

( × (2
−−−

√3
−7√ 5√

)
7√ 2

−−−
√3

+7√ 5√
)

5√

8 2√31684

acb

c,b,ab,c,a

a,b,cb,a,c

m = 3cotθθA = + 9m2
− −−−−−

√

3
cosθ

−(3cotθ + 3)3cosθ
−3
sinθ

−
1− 2−−−√

1+ 2−−−√

4 6−−−√

12−−√

−3−2−1

+ −
2− 3−−−√

2+ 3−−−√
75
−−

√
1
2

196
−−−

√

3√2 3√3 3√5 3√

A = ×−x−−−√4 y
1

3B =
z
−

1

4

xy−−√5
AB

A > 0 , B > 0A > 0 , B < 0

A < 0 , B < 0AB

mn
×n−−√m n−−√n

×m−−√n m−−√m

( )
m

n

m+n− −−−−−−
√mn( )

n

m

m+n− −−−−−−
√mn( )

n

m

mn− −−−−−
√m+n1

−
∣

∣
∣

5−−−√

2− 5−−−√

∣

∣
∣

∣

∣
∣

4
3− 5−−−√

∣

∣
∣

−122 + 5√1 + 2 5√
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، مقدار  کدام است؟ 97 اگر 

98 حاصل   با کدام گزینه برابر است؟

99 حاصل   برابر با کدام است؟

100 حاصل عبارت   بعد از گویا کردن کدام است؟

101 اگر محیط دایره اي   باشد، مساحت آن کدام است؟ 

102 حاصل عبارت  کدام است؟

103 اگر   باشد، ریشه ي پنجم  از ریشه ي ششم   .................. است و اگر  باشد، ریشه ي

چهارم  از ریشه ي پنجم   .................. است.

کوچک تر – کوچک تر کوچک تر – بزرگ تر بزرگ تر – بزرگ تر    بزرگ تر – کوچک تر

104 حاصل عبارت  همواره کدام است؟ (عبارت تعریف شده است.)

=

× ×( )+ 13√
− −−−−−

√
2

3
27

1

9 ( − 1)3√
1

3

(2 × )324
1

2

1

8

6aa

1
12

1
6

1
3

1

1
5−−−√4

625
− −−

√4125
− −−

√45 125
− −−

√4125
− −−

√4

5

1
+ + 14−−−√3 2−−−√3

− 12√3+ 12√3
1

− 12√3

1

+ 12√3

2
−2−−−√ 3−−−√

−2 − 22√ 3√+2√ 3√2 − 3√− 32√

6
+3−−−√ 2−−−√

(π ≃ 3)

3(5 − 2 )6√5(3 − 2 )6√3(2 − 3 )5√2(3 − 5 )6√

×+ 26√
− −−−−−

√3 10 − 4 6√
− −−−−−−−

√6

2 4√3
− −−−

√5

12√32√62√15

0 < a < 1aaa > 1

aa

xn xn−−√
− −−−−−

√3

x−−√xn−−
√
3

xn−−
√x2n

−−−
√3
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105 حاصل عبارت   کدام است؟ (عبارت تعریف شده است.)

106 حاصل  کدام است؟

107 گویا شده ي کسر  کدام است؟

 

108  اگر  ،   و   سه جمله ي متوالی یک دنباله ي هندسی باشند، آنگاه کدام رابطه بین  و

 برقرار است؟ 

109 اگر   و  ، حاصل  

کدام است؟

صفر

110 حاصل عبارت   به صورت توان گویا کدام است؟

، مقدار  کدام است؟ 111 اگر 

( 112 اگر   حاصل عبارت  کدام است؟ (

113 حاصل عبارت   کدام است؟

A = ×
2 + 3x+ 1x2

− 1x2

− 1x3

4 + 4x+ 1x2

+ x + 1x2

2x + 1
x2

x + 1
− x + 1x2

2x − 1
x + 1

2

×( + 1)2
−−−

√
4− −−−−−−−−

√5 (3− 2 )2
−−−

√
2− −−−−−−−−

√5

212√2√5

A =
6
− 254−−√3 27−−√3

+ 22√3

6

+ 44√3

3

+ 2 + 24√3 2√3

6
−

+ 2 + 44√3 2√3

3

125y−x125y−x53x+y
x

y(x,y ≠ 0)

= 4x

y
= 3x

y
y = x= 8

y

x

α = 7 + 123
−−−

√
− −−−−−−−

√4β = 7 − 123
−−−

√
− −−−−−−−

√4( + + 4αβ)( + − 4αβ)α2 β2 α2 β2

77 3√7 3√4

A = ×8
−−−

√5 ( × )4
−−−

√4 8
−−−

√7

2

3

2
13
252

128
1052

1
72

67
21

+ = 27x− 2
− −−−

√ x+ 1
− −−−

√−x+ 1
− −−−

√ x− 2
− −−−

√

39
1
3

1
9

+ 3x+ 1 = 0x2+x3 1
x3

x ≠ 0

−272718−18

A = ×
− 4−−−√6

−2−−−√5

− −−−−−

⎷

3 (0٫5)−3

2
137
45−2

137
452

133
15−2

133
15

12

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 13/75

0 1 21-2- nm

0

1

21-2- a1a2 a3 a4xy

114 اگر   باشد، حاصل   کدام است؟

115 در شکل زیر دو نقطه از محور بالا را به ریشه هاي دوم و سوم هر کدام از نقاط وصل می کنیم. مقادیر  و 
به ترتیب از راست به چپ کدام است؟

، برابر با ریشۀ دوم  باشد، ریشۀ دوم  کدام می تواند باشد؟ اگر  برابر ریشۀ سوم  116

می خواهیم حجم مکعب مقابل بیشتر از  و کمتر از  باشد، بیشترین مقدار صحیح ضلع مکعب کدام 117
است؟

، آنگاه  کدام است؟ 118 اگر  عددي طبیعی باشد، به طوري که 

119 اگر  عددي منفی باشد، ساده شدة کسر  کدام است؟

120 مطابق شکل، سه مکعب تودرتو داریم. اگر حجم بزرگ ترین مکعب  و حجم کوچک ترین مکعب 
باشد، طول ضلع مکعب متوسط در کدام بازه قرار دارد؟

121 تساوي  به ازاي چه مقادیري از  و  برقرار نیست؟

 ،  زوج ،  زوج ،  فرد ،  فرد

122 حاصل  کدام است؟

x+ = 3
1
x

+x3 1
x3

1827954

xy

− , −a3 a2− , −a4 a2

− , −a3 a1− , −a4 a1

x6481x

4
3

1٫522٫25

125729

95

87

nn < < n+ 1357
−−−

√4n

3456

x
×x5−−√5

x8−−√8

x3−−√3

1−xx−1

12564

(2٫5,3٫5)(3,4)

(4,5)(3٫5,4٫5)

=an−−√n ( )a−−−√n
n

an

a > 0na < 0na > 0na < 0n

( )
1
4

−
1

4

− 2√−16
1

16
2√
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ساده شدة کسر  کدام است؟ 123

عبارت  با کدام عبارت زیر برابر است؟ 124

اگر  باشد، بین ریشه هاي سوم، چهارم و پنجم  کدام رابطه می تواند برقرار باشد؟ 125

ریشۀ سوم  ریشۀ پنجم  ریشۀ چهارم  ریشۀ پنجم  ریشۀ چهارم  ریشۀ سوم 

ریشۀ پنجم  ریشۀ سوم  ریشۀ چهارم  ریشۀ چهارم  ریشۀ سوم  ریشۀ پنجم 

126  در تجزیۀ عبارت  کدام عامل وجود دارد؟

127 حاصل عبارت  به ازاي  کدام است؟

128 مقدار  کدام است؟

، کدام رابطه الزاماً برقرار نیست؟ 129 اگر 

130 چه تعداد از عبارت هاي زیر نادرست هستند؟ 

 

 

 ( الف

  ( ب

  ( پ 

  ( ت

131 اگر  باشد، آنگاه حاصل عبارت زیر کدام است؟ 

صفر

132 در تجزیۀ عبارت  کدام عامل وجود ندارد؟

A =
1− 2−−−√

1+ 2−−−√4

1 + 2√− 12√41 + 2√41 − 2√4

x −x−−−√

− −x3
− −−

√−x3
− −−

√− x3
−−

√|x| −x−−−√

0 < b < 1b

> b> bb> b> bb

> b> bb> b> bb

− 2xy+ y− 2x3 x2 y2

+ 2yx2x − y− 2yx22x + y2

A = x x−−−√3 x2
−−

√5
x = 215

−−−
√13

1284

A = ×
− 1993

+ 100992

+ 1993

− 98992

99009800992982

0 < x < y < 1

<x−−√ y2<x2 y√3<x−− √√ y<x3 y√5

=0٫027
− −−−−

√3 0٫0081
− −−−−−

√4

( =−2
−−−

√4 )4 (−2)4− −−−−
√4

= −5(−5)4− −−−−
√4

× × = 9−3
−−−

√3 −9
−−−

√3 (−3)4− −−−−
√4

1234

0 < a < 1

A = |a − | − |a − | + | − |a−−−√ a−−−√3 a−−−√ a−−−√3

2 a−−−√3−a−−−√3 a−−−√2a

+ 2 − 24yy5 y3

+ 6y2y − 2y + 2y − 4
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، حاصل  کدام است؟ 133 با فرض 

134 ساده شدة عبارت زیر در کدام گزینه آمده است؟

135 ساده شدة عبارت مقابل کدام است؟ 

136 اگر  باشد، حاصل عبارت  کدام است؟

137 به ازاي کدام مقدار  عبارت  برابر  خواهد شد؟

138 اگر  باشد، ریشۀ دهم  کدام است؟ (  و  عددي گویا و مثبت است.)

فقط   فقط  

139 اگر  باشد، حاصل عبارت  کدام است؟

140 حاصل عبارت  کدام است؟

141 حاصل عبارت  کدام است؟

صفر 

142 حاصل  کدام است؟

، رابطۀ  برقرار است؟ 143 به ازاي چه مقدار 

x = 2 + 3
−−−

√x +
1
x

2 − 3
−−−

√244 3
−−−

√

X = (2a − 3)(2a + 3)(16 + 36 + 81)a4 a2

64 − 729a68 − 729a664 − 243a68 − 243a6

A =
x + + y + 1 − xy3 y2

+ y + 1y2

x − 1y2− xy2xy − x + 1y − x

x < 1+ +(1−x)
5− −−−−−−

√5
(x− 1)2− −−−−−−

√ (−3)2− −−−−
√

−3−2x + 52x − 53

ka a4
−−

√k

− −−−−
√3

a

2345

= 2x
5
axx > 0a

2
a

502
a

5±2
a

5±2
a

50

− = 2x−−−√3 1
x
−−−

√3

− 1x2

x

621412

A = 5 + 2 +−0٫027
− −−−−−

√3 1
16

−−−

√4
−243

32

− −−−−

√5

1٫51−1٫3−2

(3 − )(3 − )(3 − )⋯(3 − )2
−−−

√ 1
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√ 3
−−−

√ 2
−−−

√ 20
−−

√

− 20(3 )2
−−−

√
20

+ 20(3 )2
−−−

√
20

− 20(3 )2
−−−

√
20

20
−−

√

−14 − 52
−−

√
− −−−−−−−

√ 14 + 52
−−

√
− −−−−−−−

√

2−23−3

a( =
4a

2 8√
)2 2 288√

2 2
−−−

√3 2
−−−

√4 2
−−−

√8 2
−−−

√
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، عبارت  کدام است؟ 144 در تساوي 

145 مقدار  کدام است؟

146 نردبانی به طول  متر را طوري به دیوار یک ساختمان تکیه داده ایم که فاصلۀ پاي نردبان تا دیوار  متر
کمتر از سر نردبان تا زمین است. فاصلۀ سر نردبان تا زمین چقدر است؟

147 اگر  باشد، آنگاه کدام گزینه همواره درست است؟

148 اگر  باشد، حاصل  کدام است؟

صفر

149 حاصل عبارت زیر کدام است؟ 

150 اگر   باشد، آنگاه حاصل عبارت  کدام است؟

151 حاصل عبارت  به ازاي  کدام است؟

152 حاصل عبارت  کدام است؟

= + +
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، آنگاه حاصل  کدام است؟ 153 اگر 

، مقدار  کدام است؟ 154 اگر  و 

،  و  را روي محور اعداد نشان دهیم سومین عدد  ،  ، 155 اگر  و مقادیر 

از سمت چپ کدام است؟

، حاصل  کدام است؟ 156 اگر 

157 اگر ریشۀ دوم  را به توان  برسانیم، عدد حاصل  برابر ریشۀ چهارم  می شود. ریشۀ سوم  کدام
است؟  

158 اگر  باشد، مجموع مقادیر ممکن براي  کدام است؟

صفر      

159 حاصل ساده شده ي عبارت  کدام است؟

160 اگر جملۀ عمومی دنبالۀ  به صورت  باشد، حاصل عبارت 

کدام است؟  

x ≥ 0x x x−−−√
− −−−

√
− −−−−−−

√

x x−−√4x−−√8x3
−−
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−−
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=
288a

2√
b4

− −−−−−−−
√

a

2√

2

72
−−
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√
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√
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، اگر تساوي  برقرار باشد، حاصل  161 براي اعداد حقیقی  و 

 کدام است؟

162 در تجزیۀ عبارت  کدام عامل ضرب وجود دارد؟

163 ساده شدة عبارت  کدام است؟

164 خلاصه شدة عبارت  کدام است؟

165 حاصل  کدام است؟

166 در شکل زیر سه مکعب تودرتو واقع شده اند. اگر حجم بزرگ ترین مکعب برابر  و حجم کوچک ترین

مکعب برابر  باشد، طول ضلع مکعب میانی کدام یک از اعداد زیر نمی تواند باشد؟

، چه مقدار صحیح براي  می توان یافت؟ 167 در نامعادلۀ 

، اگر جملۀ سوم  و قدر نسبت  باشد، جملۀ بیستم دنبالۀ  168 در دنباله با جملۀ عمومی 

 کدام است؟

169 حاصل عبارت  کدام است؟

ab2 + + 2ab+ 4b− 2a+ 13 = 0a2 b2

3a+ 2b

119−1−19

3 b− 12a + − 8a3 b3 a3 b3

a − 2ba + 2b3a + 2b3a − b

−
∣

∣
∣
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∣
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2√222
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−2 ≤ ≤ 3x−−−√4x

80826566

=an 2an+b10248

= bn+ abn

13236336

A = + 3× −−0٫008
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√3 1
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170 کدام گزینه نادرست است؟

 

171 کدام گزینه درست نیست؟

هر عدد حقیقی داراي یک ریشۀ پنجم است. هر عدد حقیقی داراي دو ریشۀ چهارم است که قرینۀ یکدیگرند. 

اعداد  و  ریشه هاي چهارم  هستند.  هر عدد حقیقی داراي یک ریشۀ سوم است. 

172 عبارت  مضرب کدام یک از عبارت هاي زیر است؟ 

الف)           ب)           پ)           ت) 

الف و پ  الف و ت  پ و ب  پ و ت 

173 اگر  باشد، آن گاه کدام گزینه درست نیست؟

174 حاصل عبارت روبه رو کدام است؟ 

 

( 175 اگر  و  منفی و  زوج باشد، حاصل عبارت  کدام است؟ (

176 اگر  ،  و  باشد، مقدار عددي کدام یک از گزینه هاي زیر از سایر گزینه ها بزرگ تر

است؟

(−0٫01 > (−0٫1)5 )9(−2 > ()6 1
2
)3
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 ( 177 چه تعداد از گزاره هاي زیر همواره درست است؟ (

 

( 178 کدام یک از عبارت هاي زیر همواره درست است؟ (

براي هر دو عدد  و  رابطۀ  برقرار است. 

(  براي نمایش ریشه هاي دوم عدد  به کار می رود. (

(  ریشۀ  امُ عدد  است اگر  (

براي هر  داریم:  ( عدد صحیح و  عدد طبیعی است.) 

179 اگر  ،  و  و  هردو مثبت باشند، آنگاه مقدار  کدام است؟

180 اگر  و  باشد، حاصل  کدام است؟

 

 

181 چه تعداد از گزاره هاي زیر همواره درست است؟

الف) اگر  باشد، آنگاه  
ب) ریشۀ چهارم مثبت اعداد مثبت از ریشۀ دوم مثبت شان کوچک تر است.

ج)  

د) اگر  باشد، آنگاه  است.

182 حاصل عبارت  کدام است؟

183 در تجزیۀ  کدام عامل وجود دارد؟

184 حاصل  کدام است؟

a,b ≥ 0,a,b ∈ R,n ∈ N

= + (a+ b
− −−−√n a−−−√n b√n ب
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185 حاصل عبارت  کدام است؟

186 اگر ریشۀ دوم عددي  باشد، ریشۀ سوم آن بین کدام دو عدد صحیح متوالی قرار دارد؟

 و  و  و  و 

187 اگر  باشد، کدام گزینه همواره صحیح است؟

188 شرط برقراري تساوي  کدام است؟

 

 

 

 

این تساوي همواره برقرار است.

تنها به ازاي مقادیر مثبت  ،  و  برقرار است.

اگر  نامنفی باشد، باید  زوج باشد. براي بقیۀ حالت ها برقرار است.

اگر  زوج باشد باید  نامنفی باشد. براي بقیۀ حالت ها برقرار است.

189 کدام گزینه صحیح است؟

 باشد، حاصل  کدام است؟ (عبارت ها تعریف شده هستند.)

 

190 اگر 

191 چه تعداد از تساوي هاي زیر همواره برقرار است؟

الف)           ب)           ج)           د) 

صفر 

192 حاصل عبارت  همواره کدام است؟ (عبارت ها تعریف شده هستند.)

193 حاصل عبارت  کدام است؟

A = + +
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 -3 -2 -1 0 1 2 3 4

A B C D

194 کدام یک از جملات زیر نادرست است؟

ریشۀ پنجم هر عدد منفی، عددي منفی است.   

 

ریشه هاي چهارم هر عدد مثبت، قرینۀ یکدیگرند.

جذر هر عدد بین صفر و یک از سایر ریشه هایش بزرگ تر است. جذر هر عدد بزرگ تر از  از سایر ریشه هایش بزرگ تر است. 

195 چه تعداد از جملات زیر نادرست است؟ 

 
 

الف - هر عدد مثبت، داراي  ریشۀ چهارم است که باهم قرینه اند.
ب - ریشۀ سوم هر عدد از خود عدد کم تر است.

ج - ریشۀ چهارم اعداد مثبت از ریشۀ سوم شان کم تر است.

196 حاصل عبارت  کدام است؟

197 در کدام گزینه، اعداد به درستی مرتب شده اند؟

، ساده شدة عبارت  کدام است؟ 198 با فرض 

،  یا  نمایانگر عدد  است؟  ، 199 مطابق شکل زیر، کدام یک از نقاط 

200 اگر  و  باشند، حاصل  کدام است؟

201 کدام گزینه درست است؟

معادلۀ  تنها داراي دو جواب  و  است.   داراي دو مقدار است که قرینۀ یکدیگرند. 

هر عدد مثبت، دو ریشۀ چهارم دارد.   بین اعداد صحیح  و  قرار دارد. 

202 اگر  باشد، کدام گزینه درست است؟

203 در صورتی که  باشد، کدام یک از نامساوي هاي زیر همواره نادرست است؟

1
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204 حاصل عبارت  کدام است؟

  و  باشد،  کدام است؟

 

205 اگر 

206 حاصل عبارت تعریف شدة زیر کدام است؟

 

207 اگر  باشد، آنگاه کدام گزینه درست نیست؟

208 حاصل عبارت  کدام است؟

209 حاصل عبارت  در کدام گزینه آمده است؟

210 کدام گزینه درست است؟

 را همواره می توان به صورت  نوشت.  را همواره می توان به صورت  نوشت. 

.  را همواره می توان به صورت  نوشت.  برابر است با 

A = ×1− 2
−−−

√
− −−−−−

√3 3+ 2 2
−−−

√
− −−−−−−

√6

−4−2−12

a( + 3ab) = 7a2b( + 3ab) = 20b2a+ b

2345

A = + +
2
− 2x−−−√

2
+ 2x−−−√

4
x− 4

4( − 1)x−−√

x − 4
4( + 1)x−−√

x − 4
2( − 1)x−−√

x − 4
2( + 1)x−−√

x − 4

a0 < <−−−
√
3 a3

−−
√4

<a√6 a√5<a3 a4<a√3 a√<a5
−−

√6 a√4

(4 ( − 2 (9+ 4)0٫75 5
−−−

√ )

1
3 5

−−−
√ )

1
6

2√

2
2 2√2√2√3

A = (1+ +(1−3
−−−

√ )3 3
−−−

√ )3

204 3√3248 3√3

×a√n b√nab
−−√nam−−−√n( )a√n

m

ab
−−

√n×a√n b√nx4
−−

√4±x
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 1

 
تعداد اعداد صحیح این بازه عبارتست از: 

 

 2

 

 3

داریم:

محدوده هر گزینه را مشخص می کنیم:   4

 )  

 

درست        
 

درست     ( 
 

نادرست     ( 

        

  درست    (

 5

درست      (الف 

−3 ≤ ≤ 5 −27 ≤ x ≤ 125x−−−√3 − →−
( )3

125 − (−27) + 1 = 153

ھر عدد مثبت، دو ریشھ  ی دوم قرینھ ھم دارد.

= = = = ±
64
−−

√3

± 32
−−

√

43
−−

√3

± 16 × 2
− −−−−

√

4

±4 2
−−−

√

1

± 2
−−−

√

2
−−−

√

2

ھر چھ بھ توان بزرگتر برسند، بھ صفر نزدیکتر می شوند؛ توان ھای زوج آنھا نیز مثبت می شود. −1 < a < 0 اعداد بازه ی

< < a < − < < −a−−−√5 a−−−√3 a2 a3 a4

< 9 < 2 < < 323

↓

8

33

↓

9

−→−
√3

9
−−−

√31

−3 < − < −2 ⇒ A = −− →−−
x(−1)

9
−−−

√3 9
−−−

√3

≃ 1/4 −3 ≃ −4/2 ⇒ C ≃ −4/2 ⇒ −5 < C < −42
−−−

√ − →−−
×(−3)

2
−−−

√2

8 < 17 < 27 2 < < 3 −3 < < −2 ⇒ −3 < E < −2−→−
√3

17
−−

√3 − →−−
×(−1)

− 17
−−

√3
  

E

3

9 < 15 < 16 3 < < 4 −4 < − < −3 ⇒ 3 < D < −4−→−
√

15
−−

√ − →−−
×(−1)

15
−−

√4

× = = = = × = 2 ×4
−−−

√6 80
−−

√6 4 × 80
− −−−−−

√6 320
− −−

√6 × 526
− −−−−

√6 26
−−

√6 5
−−−

√6 5
−−−

√6
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 (ب

درست        

 

 

  (پ

 

نادرست        

 6

 

   

 

   

   
براي آنکه دو طرف تساوي با یکدیگر متحد باشند، باید:

   

 

   

  : حکم

  7
 

از آنجا که   است، مجموع مکعبات آنها برابر است با سه برابر حاصلضرب آنها. 

× = = =72
−−

√5 108
− −−

√5 72 × 108
− −−−−−−

√5 ( × ) × ( × )32 23 33 22− −−−−−−−−−−−−−−−−
√5 ×35 25

− −−−−−
√5

= × = 3 × 2 = 635
−−

√5 25
−−

√5

× = = =
7

16a5

− −−−−

√5
243
14

− −−−

√5
7 × 243

16 × 14a5

− −−−−−−−−

√5
7 × 35

× × 2 × 724
a5

− −−−−−−−−−−−−

⎷
5 35

×25
a5

− −−−−−−

⎷
5

= = = = ≠
35
−−

√5

×25
a5

− −−−−−
√5

3

×25
−−

√5 a5−−√5

3
2 × a

3
2a

7
2a

=
1
+ 1x3

a + ax + bx + b + c − cx + cx2 x2

(x + 1)( − x + 1)x2

⇒ =
1
+ 1x3

(a + c) + (a + b − c)x + (b + c)x2

+ 1x3

⇒ 1 = (a + c) + (a + b − c)x + (b + c)x2

}⇒ 2a + b = 0a + c = 0
a + b − c = 0

}⇒ a + 2b = 1a + b − c = 0
b + c = 1

⇒ {
2a + b = 0
−2a − 4b = −2
– ––––––––––––––

−3b = −2 ⇒ b =
2
3

⇒ a = −
1
3

b + c = 1 + c = 1 ⇒ c =− →−−

b=
2
3 2

3
1
3

a − b + 2c = − − + = −
1
3

2
3

2
3

1
3

+ + = 3abca3 b3 c3 آنگاه a + b + c = اگر0

2 + (3 − ) + (−3 − ) = 02
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√

+ + = 3(2 )(3 − )(−3 − )(2 )2
−−−

√
3

(3 − )2
−−−

√
3

(−3 − )2
−−−

√
3

2
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√
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 8

 

تعداد اعداد صحیح در این بازه عبارتست از:  

 9

 

 

 

 10

می دانیم: 
 

 

 

 11

 12
اگر  فرد باشد، آن گاه 

 

= −3(2 )(3 − )(3 + ) = −3(2 )( − 2)2
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√ 32

= −3(2 )(9 − 2) = −21 × 2 = −422
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√

9 ≤ x ≤ 25
xI) 2 < < 3 8 < x < 27−−−√3 −→−

( )3

II) 3 ≤ ≤ 5 9 ≤ x ≤ 25x−−−√ −→−
( )2

⎫

⎭
⎬
⎪⎪

⎪⎪
− →−−

اشتراک

25 − 9 + 1 = 17

(a − b)( + ab + ) = −a2 b2 a3 b3

×
1

− 12
−−−

√3

+ + 122
−−

√3 2
−−−

√3

+ + 122
−−

√3 2
−−−

√3

= = = + + 1
+ + 14

−−−
√3 2

−−−
√3

−( )2
−−−

√3
3

13

+ + 14
−−−

√3 2
−−−

√3

2 − 1
4
−−−

√3 2
−−−

√3

=xm−−−√n x
m
n

4 × = 4 × = 4 × = 4 = 4 = 424
−−

√
− −−−

√
− −−−−−

√

− −−−−−−−

⎷
 2

4
2

−−−
√
− −−−−

√
− −−−−−−

⎷


22
−−

√
− −−−

√
− −−−−−

√ 2
2
2

−−−
√
− −−−−

√
2
−−−

√
− −−

√ 2
1
2

−−−
√

= 4 × = 4 ×2
1
4 2

−−−
√4

− = − = − = −x9
−−

√ × xx8
− −−−−

√ x8
−−

√ x−−−√ x4 x−−−√

n= aan−−√n

|x − 1| = 1 − x ⇒ x − 1 < 0

= = = (x − 1)(x − 1)5− −−−−−−
√3 (x − 1)3(x − 1)2− −−−−−−−−−−−−

√3 (x − 1)3− −−−−−−
√3 (x − 1)2− −−−−−−

√3 (x − 1)2− −−−−−−
√3
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هر چند  عبارتی منفی است اما چون زیر رادیکال به فرجه فرد قرار دارد مشکلی ندارد.

 13

 

 14

 

 

   

توجه کنید  و  است.  15

 

 

 

 

 16

 

 

x − 1

= |a|a2
−−

√2

= − 2 2 −( − 2)3
−−−

√
2− −−−−−−−−

√ ∣
∣ 3

−−−
√ ∣

∣ = =====
−2≤03√

3
−−−

√

+ = 2 − + = 2( − 23
−−−

√ )2
− −−−−−−−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√

× =a−−−√n b√n ab
−−

√n

a,b ≥ 0 , nزوج

I) = = × = 327
−−

√ 3 × 32
− −−−−

√ 3
−−−

√ 32
−−

√ 3
−−−

√

II) = =9
−−−

√4 32
−−

√4 3
−−−

√

+ = 3 + = 4− →−−
I , II

27
−−

√ 9
−−−

√4 3
−−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√

|a|an−−√n =
زوج n

aan−−√n =
فرد n

= |a| = −aa2
−−

√

= aa3
−−

√3

= |a| = −aa4
−−

√4

= = × = aa5
−−

√3 ×a3 a2
− −−−−−

√3 a3
−−

√3 a2
−−

√3 a2
−−

√3

⇒ + + + = −a + a − a + a = −a + aa2
−−

√ a3
−−

√3 a4
−−

√4 a5
−−

√3 a2
−−

√3 a2
−−

√3

|a| , aan−−√n =
فرد n

an−−√n =
زوج n

× =a−−−√n b√n ab
−−√n

a,b ≥ 0 ← nزوج اگر

= = |x| |y| = −xyx4y4
− −−−

√4 x4
−−

√4 y4
−−

√4

= = xyx3y3
− −−−

√3 (xy)3
− −−−

√3

= = = = −
xy2
−−−

√

y

x−−−√ y2
−−

√

y

|y|x−−−√

y

−y x−−−√

y
x−−−√
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  17

 

   

 

   

 

   

 

   

    18

 
از داخلی ترین عبارت شروع می کنیم: 

 

 

 19

 

⇒ −xy + xy − = −x−−−√ x−−−√

= |a|a2
−−

√

= −1 ⇒ = −c ⇒ a = −bc a > 0
a

b

c

a

b
− →−−
bc<0

bc < 0 →

⎧

⎩
⎨
⎪

⎪

b < 0 , c < 0 (1)
یا
b < 0 , c > 0 (2)

⎫

⎭
⎬
⎪

⎪

+ + = + +
a2−−√

a

b2
−−

√

b

c2−−√

c

|a|

a

|b|

b

|c|

c

+ = 1 + = 1 + 0 = 1− →−−−
با فرض1

a>0 a

a

c |b| + b |c|

bc

bc − bc

bc

+ = 1 + = 1 + 0 = 1− →−−−
با فرض2

a>0 a

a

c |b| + b |c|

bc

−bc + bc

bc

= |a| nan−−√n زوج
= a nan−−√n فرد

= = =9n−−√ ( )32 n− −−−
√ ( )3n 2

− −−−
√ 3n

= = = 3×3n+1 3n
− −−−−−−−

√2n+1 3n+1+n
− −−−−−

√2n+1 32n+1
− −−−−

√2n+1

= = = = 3
3n+2

3n+1 9n
−−

√
− −−−−−−−

√2n+1

− −−−−−−−−−−−

⎷


n+1

3n+2

3

− −−−

⎷
n+1 3n+2−1

− −−−−−
√n+1 3n+1

− −−−
√n+1

= 0٫0016 = =( )
1
x

4

(0٫2)4 ( )
2

10

4

= ⇒ x = = 5 ⇒ = = = 5
1
x

2
10

10
2

5x
−−

√ 5 × 5
− −−−−

√ 25
−−

√
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 20

 

 

  21

 

  22

 

 

در رادیکال با فرجه ي زوج، عبارت زیر رادیکال حتماً باید مثبت باشد.   23
 

  24

 

 

 

،  مشترك است، پس براي مقایسه ي آنها کافیست تا مضرب هاي  را با هم مقایسه کنیم:  از آنجایی که در هر سه عدد  و  و 

× =a−−−√n b√n ab
−−√n

a,b ≥ 0 ← nزوج اگر

=am−−−√n a
m
n

× = = =2
−−−

√n 22
−−

√n × 222
− −−−−

√n 23
−−

√n 2
−−−

√

= ⇒ = ⇒ = ⇒ n = 623
−−

√n 2
−−−

√ 2
3
n 2

1
2

3
n

1
2

= |a| nan−−√n زوج

= a nan−−√n فرد

−x > 0 → x < 0 : تعریف شده است نتیجھ می گیریم −x−−−√  از آنجایی کھ

⇒ = = = 1
= −x( )−x−−−√

2

= |x| −xx2
−−

√ =
x<0

⎫
⎭⎬

+( )−x−−−√ 2 x2−−√

−2x

−x − x

−2x

−2x

−2x

a,b ≥ 0 ← nزوج اگر
=a−−−√n b√n ab

−−√n

= = =a + 2٫5
− −−−−−

√ 2a + 5
− −−−−

√ (a + 2٫5)(2a + 5)
− −−−−−−−−−−−−−

√ 2(a + 2٫5)(a + 2٫5)
− −−−−−−−−−−−−−−

√ 2(a + 2٫5)2− −−−−−−−−
√

= ⇒ = ⇒ x = 2= =====
a+2٫5=x

2x2
−−−

√ 8
−−−

√ 2x2
−−−

√ 2 × 22
− −−−−

√

a + 2٫5 = 2 → a = −0٫5 =
−1
2

a − 3 ≥ 0 ⇒ a ≥ 3 ⇒ −a ≤ −3 ⇒ 2 − a ≤ 2 − 3 ⇒ 2 − a ≤ −1 ⇒ 2 − a ≤ 0 ⇒ |2 − a| = a − 2

+ |2 − a| = + a − 2 = a ⇒ = 2 ⇒ a − 3 = 4 ⇒ a = 7a − 3
− −−−−

√ a − 3
− −−−−

√ a − 3
− −−−−

√

a,b ≥ 0
× =a−−−√ b√ ab

−−√

a = + = + = + = (1 + )3
−−−

√ 15
−−

√ 3
−−−

√ 3 × 5
− −−−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√ 5
−−−

√ 3
−−−

√ 5
−−−

√

b = 3 = × × = × = ( )2
−−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√ 2
−−−

√ 3
−−−

√ 3 × 2
− −−−−

√ 3
−−−

√ 6
−−−

√

c = ( ) = ( ) = 23
−−−

√ (−2)2− −−−−
√ 3

−−−
√ 4

−−−
√ 3

−−−
√

abc3
−−−

√3
−−−

√

2, + 1,5
−−−

√ 6
−−−

√
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  25

ابتدا صورت و مخرج هر کسر را ساده می کنیم و پس از مخرج مشترك گیري، جمع می کنیم: 
   

   

 

 

 

 

 

  26

تمام اعداد را به توان  می رسانیم: 

 

 

 

 27

→ 2 < < + 1 2 < < ( + 1)( ) → c < b < a

+ 1 = 2٫⋯+ 1 = 3٫⋯5
−−−

√

= 2٫⋯6
−−−

√

2 = 2

⎫

⎭
⎬

⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪
6
−−−

√ 5
−−−

√ − →−−
× 3√

3
−−−

√ 3
−−−

√ 6
−−−

√ 5
−−−

√ 3
−−−

√

× = a,b ≥ 0a−−−√ b√ ab
−−√

= |a| nan−−√n زوج اگر

= = = = 232
−−

√3 25
−−

√3 ×23 22
− −−−−−

√3 23
−−

√3 22
−−

√3 4
−−−

√3

= = = = 2256
−−−

√5 28
−−

√5 ×25 23
− −−−−−

√5 25
−−

√5 23
−−

√5 8
−−−

√5

= = = = 2128
−−−

√5 27
−−

√5 ×25 22
− −−−−−

√5 25
−−

√5 22
−−

√5 4
−−−

√5

= = = = 216
−−

√3 24
−−

√3 × 223
− −−−−

√3 23
−−

√3 2
−−−

√3 2
−−−

√3

⇒ A = + = + =
⎛

⎝
⎜⎜

2 4
−−−

√3

2 8
−−−

√5

2 4
−−−

√5

2 2
−−−

√3

⎞

⎠
⎟⎟

⎛

⎝
⎜⎜

4
−−−

√3

8
−−−

√5

4
−−−

√5

2
−−−

√3

⎞

⎠
⎟⎟

⎛

⎝
⎜⎜

× + ×4
−−−

√3 2
−−−

√3 4
−−−

√5 8
−−−

√5

×8
−−−

√5 2
−−−

√3

⎞

⎠
⎟⎟

= = = =
⎛

⎝
⎜⎜

+8
−−−

√3 32
−−

√5

×8
−−−

√5 2
−−−

√3

⎞

⎠
⎟⎟

⎛

⎝
⎜⎜

2 + 2

×8
−−−

√5 2
−−−

√3

⎞

⎠
⎟⎟

⎛

⎝
⎜⎜

4

×8
−−−

√5 2
−−−

√3

⎞

⎠
⎟⎟

4

×8
−−−

√5 2
−−−

√3

= = = = =A60
⎛

⎝
⎜⎜

4

×8
−−−

√5 2
−−−

√3

⎞

⎠
⎟⎟

60

( )22 60

( )23
−−

√5
60
( )2

−−−
√3

60

2120

(((( )23
−−

√5 )
5

12
2
−−−

√3 )3 )20

2120

×( )23 12
(2)20

2120

×236 220

= = =
2120

256
2120−56 264

= a( )a−−−√n
n

a < b → <a6 b6

6

= = = 343( )7
−−−

√
6

( )( )7
−−−

√
2 3

73

= = × = × = 64 × 49 = 3136(2 )7
−−−

√3
6

26( )7
−−−

√3
6

26 (( )7
−−−

√3 )3 2
26 72

= = × 3 = = 2187(3 )3
−−−

√6
6

36
( )3

−−−
√6

6
36 37

343 < 2187 < 3136

< 3 < 27
−−−

√ 3
−−−

√6 7
−−−

√3

= a ≥ 0am−−−√n a
m
n

30

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 31/75

  28

 

 

  29

   
 

   
   

 

   

 30

ترتیب اعمال در ریاضیات به شکل زیر است: 

) پرانتز 

) توان و رادیکال

= = = = 1
(0٫0016)

25
100

(0٫04)
5

10

(0٫0016)
1
4

(0٫04)
1
2

0٫0016
− −−−−−

√4

0٫04
− −−−

√

0٫2
0٫2

= a ≥ 0am−−−√n a
m
n

=a−−−√n b√n ab
−−√n

a,b ≥ 0 ← nزوج اگر

= = = =81
−−

√3 ( )92− −−−
√3 9

2
3 ( )32

2
3 3

4
3

→ × = × =
= =3

−−−
√3 3

1
3 3

2
6

= =3
−−−

√ 3
1
2 3

3
6

⎫

⎭
⎬

⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪

3
−−−

√ 3
−−−

√3 3
3
6 3

2
6 3

5
6

= = = = =
3

4
3

3
5
6

3
−

4
3

5
6 3

8−5
6 3

3
6 3

1
2 3

−−−
√

=am−−−√n a
m

n

a ≥ 0 , ∉ Z
m

n

= =44
−−

√2 4
4
2 42

|a| = a → a > 0

= = = =
a2−−√3

a3−−√2
a

2
3

a

3
2

a
−

2
3

3
2 a

4−9
6 a

−5
6

= = = a
⎛
⎝

a
−

5
6
⎞
⎠

−6
5

a
×

−5
6

−6
5 a1

=a−b
1
ab

1

2

31

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 32/75

 

 

) ضرب و تقسیم

) جمع و تفریق
پس با توجه به عبارت بالا خواهیم داشت:    

 

(دقت کنید که داخل پرانتزها، چیزي براي محاسبه وجود ندارد)
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همه را به توان  می رسانیم: 

می دانیم اعداد بزرگتر از یک، هر چه به توان بزرگتري برسند، بزرگتر می شوند.   41

 

 42

 43

 

 44

 
   

12

⇒ c > b > a

= = = = ≃ 0٫01a12
⎛

⎝
⎜⎜( )

1
2

1
2
⎞

⎠
⎟⎟

12

( )
1
2

6 1

26

1
64

= = = = ≃ 0٫04b12
⎛

⎝
⎜⎜( )

2
3

2
3
⎞

⎠
⎟⎟

12

( )
2
3

8 28

38

256
6561

= = = = ≃ 0٫07c12
⎛

⎝
⎜⎜( )

3
4

3
4
⎞

⎠
⎟⎟

12

( )
3
4

9 39

49

19683
262144

⎫

⎭

⎬

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

= > 1 , , , : , , ⇒ < <
1

0٫7
10
7

2
3

3
4

4
5

40
60

45
60

48
60

2
3

3
4

4
5

⇒ > >( )
1

0٫7

4
5

( )
1
7

3
4

( )
1

0٫7

2
3

= = a + b
+ 2ab +a2 b2

a + b

(a + b)2

a + b

= − 4y + 4x2 y2

=x2 (y − 2)2

x = y − 2−→−
y>0

x>0

=
(x + 1)( + 2y + 1)y2

( − 2x + 1)(y − 1)x2

(x + 1)(y + 1)2

(x − 1 (y − 1))2
= ====

x=y−2 (y − 2 + 1)(y + 1)2

(y − 2 − 1 (y − 1))2

= =
(y − 1)(y + 1)2

(y − 3 (y − 1))2

(y + 1)2

(y − 3)2

= + + 2−→−
(I)

( + )x2 y2 2
x4 y4 x2y2

= + + 2(13)2
x4 y4 (xy)2

169 = + + 2x4 y4 (6)2

169 = + + 2 × 36x4 y4

169 = + + 72 → + = 97x4 y4 x4 y4

= + + 2xy(x + y)2 x2 y2

= + + 2(6)(5)2
x2 y2

25 = + + 12x2 y2

+ = 13 (I) x2رابطھ y2

35

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 36/75

 45

 

 46

 

 

 47

 

 

  48

 

 

 

 49

 

تساوي به ازاي تمام مقادیر  برقرار است   

( + )( − ) = −3x − 2
− −−−−−

√ 3x + 3
− −−−−−

√ 3x − 2
− −−−−−

√ 3x + 3
− −−−−−

√ ( )3x − 2
− −−−−−

√
2

( )3x + 3
− −−−−−

√
2

= (3x − 2) − (3x + 3) = 3x − 2 − 3x − 3 = −5

= ( + )( − )3x − 2
− −−−−−

√ 3x + 3
− −−−−−

√ 3x − 2
− −−−−−

√ 3x + 3
− −−−−−

√

= 3( − ) = −5 ⇒ − =3x − 2
− −−−−−

√ 3x + 3
− −−−−−

√ 3x − 2
− −−−−−

√ 2x + 3
− −−−−−

√
−5
3

− = = = = 4
1

x + 1
1
x

x − (x + 1)
x(x + 1)

x − x − 1
x(x + 1)

−1
x(x + 1)

4x(x + 1) = −1 ⇒ x(x + 1) = ⇒ + x = − ⇒ + x + = 0
−1
4

x2 1
4

x2 1
4

= 0 ⇒ x + = 0 ⇒ x =(x + )
1
2

2 1
2

−1
2

+ = = =
− 3x−−−√

+ 3x−−−√

+ 3x−−−√

− 3x−−−√

+( − 3)x−−−√
2 ( + 3)x−−−√

2

( + 3)( − 3)x−−−√ x−−−√

x − 6 + 9 + x + 6 + 9x−−−√ x−−−√

−( )x−−−√
2 (3)2

2x + 18
x − 9

→ − = =
2x + 18

x − 9
− + 2x + 99x2

x − 9
2x + 18 + − 2x − 99x2

x − 9
− 81x2

x − 9

= x + 9 3 + 9 = 3(3 + ) = 3A ⇒ A = 3 +
(x − 9)(x + 9)

(x − 9)
= ====

√x=3 x

3
−−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√

× =a−−−√n b√n ab
−−

√n

a,b ≥ 0 ← nزوج اگر

+ − = ( + − )16
−−

√ 10
−−

√ 6
−−−

√ 2
−−−

√ 8
−−−

√ 5
−−−

√ 3
−−−

√

( + − )( − + ) = ( + ( − ))( − ( − ))2
−−−

√ 8
−−−

√ 5
−−−

√ 3
−−−

√ 8
−−−

√ 5
−−−

√ 3
−−−

√ 2
−−−

√ 8
−−−

√ 5
−−−

√ 3
−−−

√ 8
−−−

√ 5
−−−

√ 3
−−−

√

= ( − ) = (8 − (5 + 3 − 2 ))2
−−−

√ ( )8
−−−

√
2

( − )5
−−−

√ 3
−−−

√
2

2
−−−

√ 15
−−

√

(8 − (8 − 2 )) = (8 − 8 + 2 ) = × 2 = 22
−−−

√ 15
−−

√ 2
−−−

√ 15
−−

√ 2
−−−

√ 15
−−

√ 30
−−

√

( )( ) = ⇒ ( )( ) =26x+3 ( )22 3x+6
( )23 4x+5

26x+3 26x+12 212x+15

x⇒ = ⇒212x+15 212x+15

36

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 37/75

 50

 51

 

 

 52

 

 53

 

 54

 

 

 55

= 256 → = = 256 → n = 8(( + 1)( − 1) + 1)22n 22n

1
4 ( − 1 + 1)24n

1
4 2n

= + + 3 y + 3x(x + y)3 x3 y3 x2 y2

= + + 3xy(x + y)(x + y)3 x3 y3

= + + 3 × 5(7)73
x3 y3

= + + 105 ⇒ + = 23873
x3 y3 x3 y3

(x + y = + 3 y + 3x +)3 x3 x2 y2 y3

+ =? xy = 1 x + y = 3x3 y3

= + + 3 y + 3x = + + 3xy(x + y)(x + y)3 x3 y3 x2 y2 x3 y3

(3 = + + 3(1)(3) ⇒ 27 = + + 9 ⇒ + = 18)3 x3 y3 x3 y3 x3 y3

(x + a)(x − ) = + − 1 ⇒ + (a − )x − = + x − 1
2
−−−

√

2
x2

x2
−−−

√

2
x2

2
−−−

√

2

a 2
−−−

√

2
x2

2
−−−

√

2

⇒

⎧

⎩

⎨

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

a − = ⇒ a =
2
−−−

√

2

2
−−−

√

2
2
−−−

√

= 1 ⇒ a =
a 2

−−−
√

2
2
−−−

√

× =

+5 + 7
−−−

√
− −−−−−

√ 5 − 7
−−−

√
− −−−−−

√

−5 + 7
−−−

√
− −−−−−

√ 5 − 7
−−−

√
− −−−−−

√

+5 + 7
−−−

√
− −−−−−

√ 5 − 7
−−−

√
− −−−−−

√

+5 + 7
−−−

√
− −−−−−

√ 5 − 7
−−−

√
− −−−−−

√

( + )5 + 7
−−−

√
− −−−−−

√ 5 − 7
−−−

√
− −−−−−

√
2

−( )5 + 7
−−−

√
− −−−−−

√
2

( )5 − 7
−−−

√
− −−−−−

√
2

= =

+ + 2( )5 + 7
−−−

√
− −−−−−

√
2

( )5 − 7
−−−

√
− −−−−−

√
2

5 + 7
−−−

√
− −−−−−

√ 5 − 7
−−−

√
− −−−−−

√

5 + − (5 − )7
−−−

√ 7
−−−

√

5 + + 5 − + 27
−−−

√ 7
−−−

√ −52
( )7

−−−
√

2− −−−−−−−−−
√

5 + − 5 +7
−−−

√ 7
−−−

√

= = = = = × =
10 + 2 25 − 7

− −−−−
√

2 7
−−−

√

10 + 2 18
−−

√

2 7
−−−

√

2(5 + )18
−−

√

2 7
−−−

√

5 + 18
−−

√

7
−−−

√

5 + 3 2
−−−

√

7
−−−

√

7
−−−

√

7
−−−

√

5 + 37
−−−

√ 14
−−

√

7

= a ≥ 0am−−−√n a
m

n

37

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 38/75

  56

 

 

  57

 

 

  58

گویا     

گویا       

گویا       

گنگ    

  59

  60

= = = = = 2x2 ( )2 2
−−−

√
− −−−

√3
2 ⎛

⎝
⎜ 2 × 2

1
2

− −−−−−
√3 ⎞

⎠
⎟

2
⎛

⎝
⎜ 2

3
2

−−−
√3 ⎞

⎠
⎟

2 ⎛

⎝

⎜⎜⎜
⎛
⎝

2
3
2
⎞
⎠

1
3
⎞

⎠

⎟⎟⎟

2

a ،bباشد = ba9 است اگر ریشھ نھم

a = ( ) , b =9( )98
9( )99

= =( )9( )98 9
9( )×998

9( )99

=9( )99
− −−−

√9 9( )98

= |a|a2
−−

√

= = = + 1 = + 13 + 2 2
−−−

√
− −−−−−−−

√ + 1 + 2( )2
−−−

√
2

2
−−−

√
− −−−−−−−−−−−−−−

√ ( + 1)2
−−−

√
2− −−−−−−−−

√ ∣
∣ 2

−−−
√ ∣

∣ 2
−−−

√

= = = − 1 = − 13 − 2 2
−−−

√
− −−−−−−−

√ + 1 − 2( )2
−−−

√
2

2
−−−

√
− −−−−−−−−−−−−−−

√ ( − 1)2
−−−

√
2− −−−−−−−−

√ ∣
∣ 2

−−−
√ ∣

∣ 2
−−−

√

→ + 1 − ( − 1) = + 1 − + 1 = 22
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√

= a ≥ 0am−−−√n a
m

n

= = 210240٫1 ( )210
1

10

= = 327
1
3 ( )33

1
3

= = 101000٫5 ( )102
5

10

= = =1000٫1 ( )102
1

10 10
1
5 10

−−
√5

= a ≥ 0a
m
n am−−−√n

x = ⇒ x =215
−−−

√13 2
15
13

 x × = x × × = = = = = 4x−−−√
3 x2

−−
√5 x

1
3 x

2
5 x

1+ +
1
3

2
5 x

26
15 − →−−−

x=2

15
13

x

26
15 ( )2

15
13

26
15

22

= a ≥ 0am−−−√n a
m

n

= =4a2
−−−

√3 (2a)2− −−−
√3 (2a)

2
3

38

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 39/75

مربع کامل 

  61

 62
 

  63

 

 

 

 

  64

 

 

 

 65

× = =(2a)

2
3 (2a)

4
3 (2a)

6
3 (2a)2

= a ≥ 0am−−−√n a
m
n

( − = ( − = ( − = ( (1 − = 3( = 3 × ( ) =27
−−

√6 6 +
3

4

− −−−−

√ )
2 33

−−
√6 27

4

−−−

√ )
2 3

−−−
√

3 3
−−−

√

2
)

2 3
−−−

√ )
2 3

2
)

2 −1

2
)

2 1

4

3

4

m − m + n − n = m − n − m + na2 b2 b2 a2 a2 a2 b2 b2

= (m − n) − (m − n) = (m − n)( − ) = (m − n)(a − b)(a + b)a2 b2 a2 b2

= a ≥ 0a
m
n am−−−√n

=a−b
1
ab

+ = +

⎛

⎝

⎜⎜⎜ 5 + +( )
−1

3
−−−

√

4

(− )2
−−−

√
2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−

⎷

3
⎞

⎠

⎟⎟⎟

−
3

2

( )
9

4

−−

√
3

( )5 + + 2
1

9

− −−−−−−−

√3

−3

2
( )

9

4

−−

√
3

= + = + = +( )
64

9

−−−

√3

−3

2
( )

3

2

3 ⎛

⎝
⎜⎜( )

64

9

1

3
⎞

⎠
⎟⎟

−
3

2
27

8
( )

64

9

−
1

2 27

8

= + = + = = 3٫75( )
9

64

1
2 27

8
3
8

27
8

30
8

=am−−−√n a
m
n

+ −−3
3
8

− −−−

√3 − 4(1 + )2
−−−

√
2

2
−−−

√
− −−−−−−−−−−−−−−

√ ( )
1
4

−0٫25

= + − = + −
−27

8

− −−−

√3 1 + + 2 − 4( )2
−−−

√
2

2
−−−

√ 2
−−−

√
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−−

√ (4)0٫25 −3
2

1 + 2 − 2 2
−−−

√
− −−−−−−−−−−

√ ( )22
1
4

= + − ( = + 1 − − = − 1 + −
−3
2

(1 − 2
−−−

√ )2
− −−−−−−−−

√ 22)

1
4

−3
2

∣
∣ 2

−−−
√ ∣

∣ 2
2
4

−3
2

2
−−−

√ 2
−−−

√

= − = = −2٫5
−3
2

2
2

−5
2

x = 5 + ⇒ x − 5 = ⇒ − 10x + 25 = 1717
−−

√ 17
−−

√ x2

39

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 40/75

 66
 

 67

 

 

 

 68

 

 69

( منفی و  منفی و  منفی است)    

( مثبت و  مثبت و  مثبت است)    

 

 70
 

 

− 10x + 8 = 0 ⇒ + 8 = 10x (∗)x2 x2

= = = = 0٫75+
x − 1

16
1

2x

− −−−−−−−−−

√
− x + 8x2

16x

− −−−−−−−−

√ −→
∗ 10x − x

16x

− −−−−−−

√
9x

16x

− −−−

√
3
4

2 + ab(b − a) − ab(a + b) = 2 + a − b − b − ab3 b3 b2 a2 a2 b2

b3= 2 − 2 b = 2b( − ) = 2b(b − a)(b + a)a2 b2 a2

− (ax + by − ay − bx)(ax + by + ay + bx)(ax + by)2 (ay + bx)2 − →−−
مزدوج

= ((ax − ay) + (by − bx))((ax + ay) + (by + bx))

= (a(x − y) − b(x − y)) × (a(x + y) + b(x + y)) = (x − y)(a − b)(x + y)(a + b)

= (x − y)(x + y)(a − b)(a + b) = ( − )( − )x2 y2 a2 b2

x = 7 − 2 ⇒ 7 − x = 2 + 49 − 14x = 24 ⇒ + 25 = 14x (⋆)6
−−−

√ 6
−−−

√ − →−−
2 توان

x2 x2

= = = = 0٫8+
x + 2

25
1
x

− −−−−−−−−

√
+ 2x + 25x2

25x

− −−−−−−−−−−

√ −→−
(⋆) 14x + 2x

25x

− −−−−−−−

√
16
25

−−−

√
4
5

x > 0 , xy < 0 ⇒ x > 0 , y < 0

y–x−2 3
−−−

√y − x − 2 = −y + x + 2∣
∣ 3

−−−
√ ∣

∣ 3
−−−

√

x–y3 2
−−−

√x − y + 3 = x − y + 3∣
∣ 2

−−−
√ ∣

∣ 2
−−−

√

−y + x + 2 − (x − y + 3 ) = −y + x + 2 − x + y − 3 = 2 − 33
−−−

√ 2
−−−

√ 3
−−−

√ 2
−−−

√ 3
−−−

√ 2
−−−

√

× = = = =
−2

2 − 33
−−−

√ 2
−−−

√

2 + 33
−−−

√ 2
−−−

√

2 + 33
−−−

√ 2
−−−

√

−2(2 + 3 )3
−−−

√ 2
−−−

√

−(2 )3
−−−

√
2

(3 )2
−−−

√
2

−2(2 + 3 )3
−−−

√ 2
−−−

√

12 − 18

−2(2 + 3 )3
−−−

√ 2
−−−

√

−6

2 + 33
−−−

√ 2
−−−

√

3

+ 6xy + 9 − 2x − 6y − 3 = ( + 6xy + 9 − 1) + (−2x − 6y − 2)x2 y2 x2 y2

= ( − 1) + (−2(x + 3y + 1)) = (x + 3y − 1)(x + 3y + 1) − 2(x + 3y + 1)(x + 3y)2

= (x + 3y + 1)(x + 3y − 1 − 2) = (x + 3y + 1)(x + 3y − 3)

40

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 41/75

  71

 

 

 

 

 72

 

 

 73

 

 

 

  74

دو به دو با هم مقایسه می کنیم:

A = B = 3y ⇒ A + B = 3y + 3y = 6y

=(ab)n anbn

=am−−−√n a
m
n

= ×A
−−√3 (2 − )3

−−−
√

3
2 (2 + )3

−−−
√

4
3 2

−−−
√
− −−

√3

A = ×
⎛
⎝
(2 − )3

−−−
√

3
2 (2 + )3

−−−
√

4
3 2

−−−
√
− −−

√3
⎞
⎠

3

A = = ×(2 − )3
−−−

√
9
2 (2 + )3

−−−
√

4
2
−−−

√ (2 − )3
−−−

√
1
2 (2 − )3

−−−
√

4
(2 + )3

−−−
√

4
2
−−−

√

= (2 − ((2 − )(2 + ) × = (2 − (4 − 3 ×3
−−−

√ )

1
2 3

−−−
√ 3

−−−
√ )4 2

−−−
√ 3

−−−
√ )

1
2 )4 2

−−−
√

= × = × = =(2 − )3
−−−

√
1
2 2

−−−
√ 2 − 3

−−−
√

− −−−−−−
√ 2

−−−
√ 4 − 2 3

−−−
√

− −−−−−−−
√ 3 + 1 − 2 3

−−−
√

− −−−−−−−−−−
√

= = − 1+ − 2( )3
−−−

√
2

12 3
−−−

√
− −−−−−−−−−−−−−−−

√ ( − 1)3
−−−

√
2− −−−−−−−−

√ 3
−−−

√

A = ( + ) ⇒ = + + 2 ×2 − 3
−−−

√
− −−−−−−

√ 2 + 3
−−−

√
− −−−−−−

√ A2 ( )2 − 3
−−−

√
− −−−−−−

√
2

( )2 + 3
−−−

√
− −−−−−−

√
2

2 − 3
−−−

√
− −−−−−−

√ 2 + 3
−−−

√
− −−−−−−

√

⇒ = 2 − + 2 + + 2 ⇒ = 4 + 2 → = 6 → A =A2 3
−−−

√ 3
−−−

√ 4 − 3
− −−−−

√ A2 A2 6
−−−

√

× = × = × = × = × = = = 26
−−−

√ 2 2
−−−

√
− −−−

√3 6
−−−

√ 2 × 2
1
2

− −−−−−
√3 6

−−−
√ 2

3
2

−−−
√3 6

−−−
√ ( )2

3
2

1
3

6
−−−

√ 2
−−−

√ 12
−−

√ 4 × 3
− −−−−

√ 3
−−−

√

= 1 , a ∈ R − {0}a0

− − + 3 = 032x+2 3x+3 3x

( − 1) − 3( − 1) = 03x+3 3x−1 3x−1

( − 1)( − 3) = 03x−1 3x+3

⇒
↗
↘

− 1 = 0 ⇒ = 1 ⇒ x − 1 = 0 ⇒3x−1 3x−1
x = 1

− 3 = 0 ⇒ x + 3 = 1 ⇒3x+3
x = −2

a > b → >an bn

a,b زوج

41

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 42/75

 

رابطه    

 

 75
 
 

 
 

 
 

  76

ریشه صدم مثبت:  
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با توجه به نکات فوق، گزینه ي  همواره صحیح است. 
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n ,عبارت عدد زیر رادیکال با فرجھ زوج، حتماً باید عددی مثبت باشد تا عبارت تعریف شود. برای عدد طبیعی

باشد⋅ a ≥ 0  زمانی تعریف می شود کھ
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،  اعداد بازه ی(0,1) ، ھرچھ بھ توان بزرگتری برسند کوچکتر می شوند و ھرچھ از آنھا ریشھ ی بیشتری بگیریم

برعکس است ⋅ بزرگتر می شوند، این امر برای اعداد بزرگتر از 1
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حال مقادیر  و  را در عبارت فوق جاي می دهیم:
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براي آنکه عبارت   تعریف شده باشد، باید داشته باشیم: 
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حال اتحاد مزدوج را تشکیل می دهیم: 

 

 

 

 

  112

 

طرفین معادله ي داده شده را بر  تقسیم می کنیم: 
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1
x

3

x ×
1
x  

1

1
x

(x + )
1
x

3 1
x

x

+ 3x + 1 = 0 + + = 0x2 −→−
÷x x2

x

3x

x

1
x
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این مقدار را در  جایگزین می کنیم: 

 113

   

   

 114

   

   

   

 
 115
هر عدد مثبت داراي دو ریشۀ دوم برابر و مختلف العلامه است می دانیم:

 

   

⇒ x + 3 + = 0 → x + = −3
1
x

1
x

A

A = − 3 × (−3) = −27 + 9 = −18(−3)3

= = = = = =
− 4

−−−
√6

−2
−−−

√5

− −−−−

⎷


3 − 22−−√6

− 2
−−−

√5

− −−−−−

⎷


3 2

2
6

2
1
5

− −−

⎷


3 2

−
1
3

1
5

− −−−−
√3

2
2

15

− −−−
√3

2

2
15
3 2

2
45

= =(0٫5)−3
( )

1
2

−3
23

⇒ A = × = = =2
2

45 23 2
+3

2
45 2

2+135
45 2

137
45

(a + b = + 3 b + 3a +)3 a3 a2 b2 b3

(x + = + 3 × × + 3 × x × +
1
x
)3 x3 x2 1

x

1
x2

1
x3

= + 3x + +x3 3
x

1
x3

⇒ = + + 3(x +
1
x
)3

  
3

x3 1
x3

(x + )
1
x  

3

x3⇒ 27 = + + 9 ⇒ + = 18
1
x3

x3 1
x3

}
بزرگتر از یک، کوچکتر است

مابین صفر و یک، بزرگتر است
ریشۀ سوم ھر عدد از ریشۀ دوم آن در اعداد

n > 1 → { ⇒ = → − = − = y
<n−−√3 n−−√2

<a3 a4
n−−√2 a4 n−−√2 a4

0 < m < 1 → { ⇒ = ⇒ − = − = x
<n−−√2 n−−√3

<a1 a2
n−−√2 a1 n−−√2 a1

51

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 52/75

 

 116
 می

  و  ریشۀ دانیم:

امُ   

  ریشۀ سوم  

  ریشۀ دوم  

    

  ریشۀ دوم  

 117
 حجم مکعبی به ضلع  برابر است با  می دانیم:

 118

 

 
 

 119
 می

دانیم:
   و 

 
داریم: 

 

 

 

 120
 حجم مکعبی به ضلع   می دانیم:

اگر طول ضلع مکعب متوسط را برابر با  در نظر بگیریم، از آنجایی که حجم مکعب  بین  و  است داریم:

 

 
 

 121
 می

دانیم:
و   (  ،  (که در صورت زوج بودن 

 

راه اول: با توجه به کادر، گزینۀ  صحیح است.

= {an−−√n
|a| زوج n

a فرد n
{

a−−−√n زوج n

± a−−−√n فرد n

na

: = = 464
−−

√3 43
−−

√364

± = ± = ±981
−−

√ 92
−−

√81

x = = = ± x =
81 ریشۀ دوم

64 ریشۀ سوم

±9
4

9
4
− →−−−−−−−−−−

اعداد منفی ریشۀ دوم ندارند 9
4

: ± = ± = ±1٫5
9
4

−−

√
3
2

9
4

xx3

125 < < 729 ⇒ < < 5 < x < 9 ⇒x3 53
x3 93

−→−
√
3

x حداکثر = 8

256 < 357 < 625 ⇒ < 357 < 4 < < 5 ⇒ 4 < < 4 + 1 ⇒ n = 444 54
−→−
√
4

357
−−−

√4 357
−−−

√4

= n( )an−−√n فرد n

= |x| ( )an−−√n زوج n

= = |x| −x
×x5−−√5 x8−−√8

x3−−√3
x × |x|

x
= ===

x<0

= aa3

aa64125

64 < < 125 ⇒ < < ⇒ 4 < a < 5 ⇒ a ∈ (4,5)a3 43
a3 53

na > 0= a( )a−−−√n
n

= {an−−√n
|a| زوج n

a فرد n

2
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راه دوم: مثال نقض: 

 

 
 

 122
 می

دانیم:
  و  و  (اگر  زوج، 

 (
 

داریم: 

 
 

 123
 می

دانیم:
  

براي ساده سازي کسر، صورت و مخرج را در مزدوج مخرج ضرب می کنیم: 

 

 
 124
  می دانیم:

 

هاي منفی تعریف نمی شود و    براي 

: با توجه به صورت سؤال،  تعریف شده است بنابراین 

 
 125
 اعداد بین صفر و یک، هرچه ریشۀ بزرگتري از آنها بگیریم، بزرگتر می شوند.  می دانیم:

 همچنین اعداد مثبت، دو ریشۀ مختلف العلامه و مساوي دارند.  
 با توجه به شکل و کادر داریم:

 

1- 0 1b

b
3

b
4

b
5

b
4

-

   
یعنی:

a = −4 , n = 2 :

⎧

⎩
⎨
⎪⎪

⎪⎪

= |−4| = 4(−4)2− −−−−
√2

:( )−4
−−−

√2
2

تعریف نشده

=
a−−−√n

b√n
a

b

−−
√n=a−b

1
ab

=am−−−√n a
m
nn

a ≥ 0

= = = = =( )
1
4

−1
4 1

( )
1
4

1
4

1

1
4

−−
√4

1

1√4

22√4

1
1

2√

2
−−−

√

(a − b)(a + b) = −a2 b2

A = × = = = 1 −
1 − 2

−−−
√

1 + 2
−−−

√4

1 − 2
−−−

√4

1 − 2
−−−

√4

(1 − )(1 − )2
−−−

√ 2
−−−

√4

−(1)2
( )2

−−−
√4

2

(1 − )(1 − )2
−−−

√ 2
−−−

√4

(1 − )2
−−−

√
2
−−−

√4

x−−−√x= |x| = {x2
−−

√ x

−x

x ≥ 0
x < 0

−x−−−√x < 0

x −|x| = − × = −−x−−−√ = ===
x<0

−x−−−√ x2
−−

√ −x−−−√ −x3
− −−−

√

− < < <b√4 b√3 b√4 b√5
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با توجه به گزینه ها، فقط گزینۀ  صحیح است. 

 
 

 126

 127
 می

دانیم:
  

داریم: 

   

 
 

 128
 می

دانیم:
 

    
داریم: 

    

 

هر یک از گزینه ها را به تنهایی بررسی می کنیم:   129

  : مثال نقض :گزینۀ  

  : گزینۀ  

  : گزینۀ  

  : گزینۀ 

می دانیم:   130

b ریشۀ چھارم < b ریشۀ سوم < b ریشۀ چھارم < b ریشۀ پنجم

3

− 2xy + y − 2 = + y − 2xy − 2 = (x + y) − 2y(x + y) = (x + y)( − 2y)x3 x2 y2 x3 x2 y2 x2 x2

= , × =am−−−√n a
m
n am an am+n

A = x = × × = = = = = 4x−−−√3 x2
−−

√5 x

5
5 x

1
3 x

2
5 x

15+5+6
15 x

26
15 = ====

x=2

15
13

( )2
15
13

26
15

2
26
13 22

− = (a − b)( + ab + )a3 b3 a2 b2

+ = (a + b)( − ab + )a3 b3 a2 b2

⎧

⎩

⎨

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

= = 99 − 1 = 98
− 1993

+ 100992

(99 − 1)( + 99 + 1)992

+ 100992

= = 100
+ 1993

− 98992

(99 + 1)( − 99 + 1)992

− 98992

⇒ A = × = 98 × 100 = 9800
− 1993

+ 100992

+ 1993

− 98992

x = , y = ⇒ 0 < x < y < 1 , ⇒
1
9

1
2

1
3
<

1
4

x−−−√ < y21

0 < x < y < 1 ⇒ { ⇒ < y < ⇒ <
0 < < x < yx2

0 < y < y√3
x2 y√3 x2 y√32

0 < x < y <−→
√

x−−−√ y√3

0 < x < y < 1 ⇒ { ⇒ < y < ⇒ <
0 < < x < yx3

0 < y < y√5
x3 y√5 x3 y√54

= , = {a−−−√n b√n ab
−−√n an−−√n

|a|

a

زوج n

فرد n
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 ( الف

   ( ب

  ( پ 

( ت  

می دانیم:  
 

 131
داریم:

  
بنابراین: 

  

 

می دانیم:  
 

 132
داریم:

می دانیم:    133

  

  

می دانیم:       134

  

  

  

:درست
⎧

⎩
⎨
⎪⎪

⎪⎪

= = 0٫30٫027
− −−−−

√3 (0٫3)3− −−−−
√3

= = 0٫30٫0081
− −−−−−

√4 (0٫3)4− −−−−
√4

:نادرست
⎧

⎩
⎨
⎪⎪

⎪⎪

: )تعریف نشده )−2
−−−

√4
4

= |−2| = 2(−2)4− −−−−
√4

:نادرست = |−5| = 5(−5)4− −−−−
√4

:درست × × = × |−3| = × 3 = × 3 = 3 × 3 = 9−3
−−−

√3 −9
−−−

√3 (−3)4− −−−−
√4 (−3)(−9)

− −−−−−−−
√3 27

−−
√3 33

−−
√3

اعداد بین صفر و یک، ھرچھ رادیکال با فرجۀ بزرگتری از آن ھا بگیریم، حاصلشان بزرگتر میشود.

0 < a < 1 ⇒ a < <a−−−√ a−−−√3

|a − | − aa−−−√ = ===
√a< a

a−−−√

a − − a∣∣ a−−−√3 ∣∣ = ===
√a< a3

a−−−√3

− −∣∣ a−−−√ a−−−√3 ∣∣ = ====
<a√ a√

3
a−−−√3 a−−−√

⇒ A = ( − a) − ( − a) + ( − ) = − a − + a + − = 0a−−−√ a−−−√3 a−−−√3 a−−−√ a−−−√ a−−−√3 a−−−√3 a−−−√

− = (a − b)(a + b)a2 b2

+ 2 − 24y = y( + 2 − 24)y5 y3 y4 y2

= y( + 2 − 24) = y( + 6)( − 4) = y( + 6)(y − 2)(y + 2)( )y2 2
y2 y2 y2 y2

− = (a − b)(a + b)a2 b2

x = 2 + ⇒ = × = = = 2 −3
−−−

√
1
x

1

2 + 3
−−−

√

2 − 3
−−−

√

2 − 3
−−−

√

2 − 3
−−−

√

−22 3
−−−

√
2

2 − 3
−−−

√

4 − 3
3
−−−

√

x + = 2 + + 2 − = 4
1
x

3
−−−

√ 3
−−−

√

− = (a − b)(a + b)a2 b2

− = (a − b)( + ab + )a3 b3 a2 b2

X = (2a − 3)(2a + 3)(16 + 36 + 81) = ( − )((4 + (4 )(9) + )a4 a2 (2a)2 (3)2
a2)2 a2 92

(A − B)( + AB + ) = −= ============
=4 =A , =B(2a)2 a2 32

A2 B2 A3 B3

= ( − ( = − = 64 − 729(2a)2)3 32)3 (2a)6 93
a6
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می دانیم:   
 

 135
داریم:

 

می دانیم:     

 

 136

داریم:

  

می دانیم:      137

  

می دانیم:    138
. بنابراین:    ریشه هاي دهم  برابر است با  

  

می دانیم:     139

− = (a − b)( + ab + )a3 b3 a2 b2

= =
x + + y + 1 − xy3 y2

+ y + 1y2

(x − x) + ( + y + 1)y3 y2

+ y + 1y2

x( − 1) + ( + y + 1)y3 y2

+ y + 1y2

=
x(y − 1)( + y + 1) + ( + y + 1)y2 y2

+ y + 1y2

= = x(y − 1) + 1 = xy − x + 1
( + y + 1)(x(y − 1) + 1)y2

+ y + 1y2

= {an−−√n
|a|

a

زوج
فرد

n

n

+ + = 1 − x + |x − 1| + |−3|(1 − x)5− −−−−−−
√5 (x − 1)2− −−−−−−

√ (−3)2− −−−−
√

1 − x + (−x + 1) + 3 = −2x + 2 + 3 = −2x + 5= ===
x<1

=am−−−√n a
m

n

= = = =a a4
−−

√k
− −−−−

√3 a( )a

4
k

− −−−−
√3 a

1+
4
k

− −−−
√3

a

k+4
k

− −−−
√3

a

k+4
3k

= ⇒ = 1 ⇒ k + 4 = 3k ⇒ 2k = 4 ⇒ k = 2a

k+4
3k a1 k + 4

3k

=am−−−√n a
m
n

x± x−−−√10

± = ± = ± = ± = ± = ±x−−−√10 x
×

5
a

a

5

− −−−−
√10

(x
5
a )

a

5

− −−−−−
√10

2
a

5

−−−
√10

2
a

5×10 2
a

50

= − 3 b + 3a −(a − b)3 a3 a2 b2 b3

− = 2 ( − 3( ( ) + 3( )( − ( = 8x−−−√3
1

x−−−√3
− →−−−

3 توان
x−−−√3 )3 x−−−√3 )2 1

x−−−√3
x−−−√3

1

x−−−√3
)2 1

x−−−√3
)3

⇒ x − 3 + − = 8 ⇒ x − − 3( ) = 8x−−−√3
3

x−−−√
3

1
x

1
x

−x−−−√3
1

x−−−√3
  

2

⇒ x − = 8 + 6 = 14 ⇒ = 14
1
x

− 1x2

x
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 140
می دانیم:

  

داریم: 

    

 

 
 

 141
می

دانیم:
  

  
داریم: 

  
بنابراین: 

 

 
 142

می
دانیم:

کل عبارت موردنظر را  می نامیم و با به توان رساندن  داریم: 

    

    

    

    

    

 

= {an−−√n
|a|

a

زوج n

nفرد

A = 5 + 2 +−0٫027
− −−−−−

√3
1

16

−−−

√4
−243

32

− −−−−

√5

⇒ A = 5 + 2 + ⇒ A = 5(−0٫3) + 2( ) + ( )(−0٫3)3− −−−−−−
√3 1

24

−−−

⎷
4

−35

25

− −−−

⎷
5 1

2
−3
2

⇒ A = −1٫5 + 1 − 1٫5 = −2

= , = {a−−−√n b√n ab
−−√n xn−−√n

|a|

a

زوج n

nفرد

مثبت a = b ← زوج n

3 = = = =2
−−−

√ 32
−−

√ 2
−−−

√ 9
−−−

√ 2
−−−

√ 9 × 2
− −−−−

√ 18
−−

√

(3 − )(3 − )⋯ (3 − )(3 − ) = 02
−−−

√ 1
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√ (3 − )2
−−−

√ 18
−−

√
  

صفر

2
−−−

√ 19
−−

√ 2
−−−

√ 20
−−

√

= { , (a − b)(a + b) = −an−−√n
|a|

a

زوج n

nفرد
a2 b2

=a−−−√n b√n ab
−−√n

AA

A = −14 − 52
−−

√
− −−−−−−−−

√ 14 + 52
−−

√
− −−−−−−−−

√

⇒ = = +A2 ( − )14 − 52
−−

√
− −−−−−−−−

√ 14 + 52
−−

√
− −−−−−−−−

√
2

( )14 − 52
−−

√
− −−−−−−−−

√
2

( )14 + 52
−−

√
− −−−−−−−−

√
2

−2( )( ) ⇒ = 14 − + 14 +14 − 52
−−

√
− −−−−−−−−

√ 14 + 52
−−

√
− −−−−−−−−

√ A2 ∣
∣ 52

−−
√ ∣

∣
∣
∣ 52

−−
√ ∣

∣

−2( ) ⇒ = 14 − + 14 + − 2(14 − )(14 + )52
−−

√ 52
−−

√
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−

√ A2 52
−−

√ 52
−−

√ −142 52
−−

√
2− −−−−−−−−−

√

⇒ = 28 − 2 = 28 − 2 = 28 − 2(12) = 28 − 24 = 4A2 196 − 52
− −−−−−−

√ 144
−−−

√

= 4 ⇒ A = ±2 A = −2A2 − →−−
A<0
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 143
 می دانیم:

با ساده سازي طرفین تساوي داریم: 

  

    

 

 
 144
 می دانیم:

بنابراین: 

 
 145
 می دانیم:

 

 

بنابراین: 

= , = |a| , = − , × =a−−−√n b√n ab
−−√n an−−√n

am

an
am an am an am+n

( = ( = ( = ( =
4a

2 8√
)2 (22)a

22 2√
)2 22a

22 2√
)2 22a−2 2√ )2 24a−4 2√

= =2 288√ 2 144×2√ 212 2√

( = ⇒ = ⇒ 4a − 4 = 12 ⇒ 4a = 16 ⇒ a = 4
4a

2 8√
)2 2 288√ 24a−4 2√ 212 2√ 2

−−−
√ 2

−−−
√ 2

−−−
√ 2

−−−
√

(a − b)(a + b) = − , (x + a)(x + b) = + (a + b)x + aba2 b2 x2

× = × = =
1

− 1x−−−√4

+ 1x−−−√4

+ 1x−−−√4

+ 1x−−−√4

− 1x−−−√

+ 1x−−−√

+ 1x−−−√

( + 1)( + 1)x−−−√4 x−−−√

x − 1

1 + ( + )1 + ×x−−−√ x−−−√4 x−−−√ x−−−√4

x − 1

= = × =
x1 + + +−−−√ x−−−√4 x3−−√4

x − 1
2
− 1x−−−√

+ 1x−−−√

+ 1x−−−√

2 + 2x−−−√

x − 1

+ + =
3

x − 1
2
− 1x−−−√

1

− 1x−−−√4

3 + 2 + 2 + 1 + + +x−−−√ x−−−√ x−−−√4 x3−−√4

x − 1

= = ⇒ A = +
6 + 3 + +x−−−√ x3−−√4 x−−−√4

x − 1

6 + 3 + Ax−−−√

x − 1
x3
−−

√4 x−−−√4

= , = |a|ab
−−√n a−−−√n b√n an−−√n

= = = = 2 −7 − 4 3
−−−

√
− −−−−−−−

√ 4 + 3 − 4 3
−−−

√
− −−−−−−−−−−

√ + − 2 × 2 ×22 3
−−−

√
2

3
−−−

√
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−

√ (2 − 3
−−−

√ )2
− −−−−−−−−

√ ∣
∣ 3

−−−
√ ∣

∣

= 2 − 3
−−−

√

= = = = 2 +7 + 4 3
−−−

√
− −−−−−−−

√ 4 + 3 + 4 3
−−−

√
− −−−−−−−−−−

√ + + 2 × 2 ×22 3
−−−

√
2

3
−−−

√
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−

√ (2 + 3
−−−

√ )2
− −−−−−−−−

√ ∣
∣ 3

−−−
√ ∣

∣

= 2 + 3
−−−

√

= = = 327
−−

√ 9 × 3
− −−−−

√ 9
−−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√

− 2 + = 2 − − 4 − 2 + 3 = −27 − 4 3
−−−

√
− −−−−−−−

√ 7 + 4 3
−−−

√
− −−−−−−−

√ 27
−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√
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 146
   می دانیم:

   
 
 
 
در مثلث قائم الزاویه 

 
 

 با نوشتن رابطۀ فیثاغورس در مثلث روبرو داریم:

x

x +7 13

 

 
 

 147
می

دانیم:
 اعداد بین صفر و یک همچنین اعداد کوچکتر از منفی یک، هرچه به توان بزرگتري برسند، کوچکتر

می شوند. 

    

بررسی سایر گزینه ها: 

نادرست        

نادرست       

        نادرست    

 
 148
  می دانیم:

 
داریم: 

  

(x + a)(x + b) = + (a + b)x + abx2

= + :a2 b2 c2 ABC
Δ

= +132
x2 (7 + x)2

169 = + 49 + + 14x ⇒ 2 + 14x − 120 ⇒ + 7x − 60 = 0x2 x2 x2 x2

⇒ (x + 12)(x − 5) = 0 ⇒ {
x = −12 غ ق ق
x = 5 ⇒ x + 7 = 5 + 7 = 12

> a a > ⇒a−−−√3 − →−−−
3 توان

a3

⎧

⎩

⎨

⎪⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪⎪

0 < a < 1 < 1 < a− →−−−
4 توان

a4 −→−
×a

a5

یا

a < −1 > 1 < a− →−−−
4 توان

a4 −→−
a<0

×a

a5

1) > a : a = ⇒ −1 < a < 0a−−−√3
1
7

2) > a : a = ( ⇒ > ⇒ ( > (a−−−√3
1

10
)15 (

1
10

)15
− −−−−−

√3 (
1

10
)5

− −−−−

√5
1

10
)5 1

10
)3

3) > a : a = −2 ⇒ (−2 < −2 ⇒ 16 < −2a−−−√
3 )4

= =xn−−√n x فرد n , xn−−√n |x| زوج n

+ + + = |x| + x + |x| + x = 2x + 2 |x| 2x − 2x = 0x2
−−

√ x3
−−

√3 x6
−−

√6 x7
−−

√7 − →−−−−
−1<x<0

|x|=−x
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 149
می

دانیم:
  

   

 
 150
 اعداد بین صفر و یک هرچه رادیکال به فرجۀ بزرگ تري از آن ها بگیریم، بزرگ تر می شوند. می دانیم:

   

   

 
 

 151
می

دانیم:

با جایگذاري  داریم:   

 152

   

کسر فوق را گویا می کنیم:   

= , =a−−−√z
−−−

√n
− −−−−

√m a−−−√mnz am−−−√n a
m
n

= =

×43
−−

√5
− −−−

√6
− −−−−−

√4 96
−−

√4
− −−−

√5
− −−−−−

√6

323
−−−

√5
− −−−−

√3
− −−−−−−

√4

×(22)3
− −−−

√120 (32)6
− −−−

√120

(25)3
− −−−

√60

×2
1

20 3
1

10

2
1
4

= × = × = × = × = =2
−

1
20

1
4 3

1
10 2

1−5
20 3

1
10 2

−4
20 3

1
10 2

−2
10 3

1
10

3
−−−

√10

22
−−

√10

3
4

−−

√10

a < ⇒ a − < 0 ⇒ a − = −a +a−−−√3 a−−−√3 ∣∣ a−−−√3 ∣∣ a−−−√3

< ⇒ − > 0 ⇒ − + = − +a−−−√ a−−−√3 a−−−√3 a−−−√ ∣∣ a−−−√ a−−−√3 ∣∣ a−−−√ a−−−√3

a − + − + = −a + − + = 2 − − a∣∣ a−−−√3 ∣∣ ∣∣ a−−−√ a−−−√3 ∣∣ a−−−√3 a−−−√ a−−−√3 a−−−√3 a−−−√

= − 3 b + 3a −(a − b)3 a3 a2 b2 b3

− 3 + 3x − 3 = + 1 − 3 = + 1 − 3x3 x2 3
−−−

√ − 3 + 3x − 1x3 x2
  

(x−1)3

3
−−−

√ (x − 1)3 3
−−−

√

x = 3 + 1
− −−−−

√

+ 1 − 3 = 3 + 1 − 3 = 1( + 1 − 1)3
−−−

√
3

3
−−−

√ 3
−−−

√ 3
−−−

√

(2 + + = (2
−−−

√ 6
−−−

√
5 + 36

−−−
√ 2

−−−
√

+ 13
−−−

√
)−1

2 + 2 + × + + 5 + 36
−−−

√ 2
−−−

√ 3
−−−

√ 6
−−−

√ 6
−−−

√ 6
−−−

√ 2
−−−

√

+ 13
−−−

√
)−1

= ( = ( = ( = (8 =
+ 5 +2

−−−
√ 18

−−
√

+ 13
−−−

√
)−1

8 + 5 + 36
−−−

√ 2
−−−

√ 2
−−−

√

+ 13
−−−

√
)−1

8 + 86
−−−

√ 2
−−−

√

+ 13
−−−

√
)−1

8 ( + 1)2
−−−

√ 3
−−−

√

+ 13
−−−

√
)−1 2

−−−
√ )−1 1

8 2
−−−

√

× = =
1

8 2
−−−

√

2
−−−

√

2
−−−

√

2
−−−

√

8 × 2

2
−−−

√

16
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1
a3

1-

1-

a3
- a3 2 a20

1

1
-a

0a

 
 153
می دانیم:

 
 154
می دانیم:

 
 155
 اعداد بین صفر و منفی یک هر چه به توان بزرگتري برسند، بزرگتر می شوند. می دانیم:

 با توجه به محور اعداد، سومین عدد از سمت چپ  است.

 

 

 156
می دانیم:

ابتدا مقدار  را به دست می آوریم:

  

 
 157
ام عدد  برابر است با      می دانیم:  ریشۀ 

 

 
 158
   می دانیم:

= , = (a > 0)a−−−√m
−−−

√n a−−−√mn an−−√m a
n

m

= = = = = =x x x−−−√
− −−−

√
− −−−−−−

√ x x × x

1
2

− −−−−−
√

− −−−−−−−−

√
x x

3
2

−−−
√

− −−−−−

√
x × x

3
4

− −−−−−
√

x

7
4

−−−
√

x

7
8 x7

−−
√8

= (a > 0) , × = , =am−−−√n a
m

n xa xb xa+b ( )(x)a b
xab

× = ⇒ × = × = = = = ⇒ α = = 168
−−−

√n 4
−−−

√2n α−−√n 23
−−

√n 22
−−

√2n 2
3
n 2

2
2n 2

3+1
n 2

4
n ( )24

1
n α

1
n 24

= = = 3× + 1α−−√ 2α
−−

√5
− −−−−−−−−−−−−

√ = ===
α=16

× + 116
−−

√ 32
−−

√5
− −−−−−−−−−−−−−

√ 4 × 2 + 1
− −−−−−−−

√ 9
−−−

√

− a2
−−

√3

= + 3 b + 3a + = + + 3ab(a + b)(a + b)3 a3 a2 b2 b3 a3 b3

x3

= ( +x3 5 + 2 6
−−−

√
− −−−−−−−

√3 5 − 2 6
−−−

√
− −−−−−−−

√3 )3

= 5 + 2 + 5 − 2 + 3 × ( )6
−−−

√ 6
−−−

√ 5 + 2 6
−−−

√
− −−−−−−−

√3 5 − 2 6
−−−

√
− −−−−−−−

√3 +5 + 2 6
−−−

√
− −−−−−−−

√3 5 − 2 6
−−−

√
− −−−−−−−

√3

  
x

= 10 + 3 × x = 10 + 3 × 1 × x = 10 + 3x ⇒ = 10 + 3x ⇒ − 3x = 1025 − 4 × 6
− −−−−−−−−

√3 x3 x3

nxx−−−√n

= , =am−−−√n a
m
n ( )ab c

abc

= 8 ⇒ ( = 8 × ⇒ = 8( )x−−−√ 3 x2
−−

√4 x

1
2 )3 x

2
4 x

3
2 x

1
2

⇒ = 8 ⇒ = 8 ⇒ x = 8 ⇒ = = 2
x

3
2

x

1
2

x
−

3
2

1
2 x−−−√

3 8
−−−

√3

= (a > 0) , = ×am−−−√n a
m
n ab

−−√n a−−−√n b√n
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بنابراین، مجموع مقادیر ممکن براي  برابر است با  

 
 159
   می دانیم:

 

   

 

 160
می دانیم:

عبارت مورد نظر را  می نامیم و داریم:

   

= =
288a

2√
b4

− −−−−−−−
√

a

2√

2

288
−−−

√ a
2√

− −−
√ b4

−−
√

a

2√

2

× ×144 × 2
− −−−−−

√ a

2√

2 b2

a

2√

2

= × × = 12 = = = 6144
−−−

√ 2
−−−

√ b2 2
−−−

√ b2 72
−−

√ 36 × 2
− −−−−

√ 2
−−−

√

⇒ 12 = 6 ⇒ 12 = 6 ⇒ = ⇒ b = ±2
−−−

√ b2 2
−−−

√ b2 b2 1
2

1

2
−−−

√

b− = 0
1

2
−−−

√

1

2
−−−

√

= (a > 0) , × =am−−−√n a
m

n ab cb (ac)b

= + 2ab + , =(a + b)2 a2 b2 ( )ab c
abc

(a + b)(a − b) = −a2 b2

( ) = (( + 1 ( )( + 1)3
−−−

√
2
3 2(2 − )3

−−−
√

− −−−−−−−−
√3 3

−−−
√ )2)

1
3 4 − 2 3

−−−
√

− −−−−−−−
√3

= (3 + 1 + 2 = (4 + 23
−−−

√ )

1
3 (4 − 2 )3

−−−
√

1
3 3

−−−
√ )

1
3 (4 − 2 )3

−−−
√

1
3

= = = = ( =(16 − 4 × 3)
1
3 (16 − 12)

1
3 4

1
3 22)

1
3 2

2
3

=( )am n amn

A

= ⇒an 3
n−1

n

⎧

⎩

⎨

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

= =a2n+5 3
2n+5−1

2n+5 3
2n+4
2n+5

= =an+2 3
n+2−1

n+2 3
n+1
n+2

= =a3n−5 3
3n−5−1

3n−5 3
3n−6
3n−5

⇒

⎧

⎩

⎨

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

= =( )a2n+5

2n+5
2 ( )3

2n+4
2n+5

2n+5
2

3n+2

= =( )an
n ( )3

n−1
n

n

3n−1

= =( )an+2
n+2 ( )3

n+1
n+2

n+2

3n+1

= =( − 5)a3n

3n−5
3 ( )3

3n−6
3n−5

3n−5
3

3n−2
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 161

 می دانیم:

   
 هرگاه مجموع دو عبارت نامنفی صفر شود، هر دو عبارت صفر هستند.  

 

   

   

 
 

 162
می

دانیم:

   

 
 

 163
می

دانیم:

   

   

 
 

 164
 می

دانیم:
  

A = = = = = = = 3
−3n+2 3n−1

−3n+1 3n−2

× −3n−1 33 3n−1

× −3n−2 33 3n−2

( − 1)3n−1 33

( − 1)3n−2 33

3n−1

3n−2
3n−1−n+2 31

= + 2ab +(a + b)2 a2 b2

= + + + 2ab + 2ac + 2bc(a + b + c)2 a2 b2 c2

2 + + 2ab + 4b − 2a + 13 = 0a2 b2

+ = 0− →−−−−−−−−−−−
−2a=4a−6a

2 = + ,13=9+4a2 a2 a2

+ + 4 + 2ab + 4b + 4aa2 b2
  

(a+b+2)2

− 6a + 9a2
  

(a−3)2

+ = 0 ⇒ {(a + b + 2)2 (a − 3)2 a − 3 = 0 ⇒ a = 3

−→a + b + 2 = 0 b + 5 = 0 ⇒ b = −5−
a=3

3a + 2b = 9 − 10 = −1

(a − b)(a + b) = −a2 b2

3 b − 12a + − 8 = 3ab( − 4 ) + (a − 2b)( + 2ab + 4 )a3 b3 a3 b3 a2 b2 a2 b2

= 3ab(a − 2b)(a + 2b) + (a − 2b)( + 2ab + 4 ) = (a − 2b)(3 b + 6a + + 2ab + 4 )a2 b2 a2 b2 a2 b2

(a − b)(a + b) = −a2 b2

2 < ⇒ 2 − < 0 ⇒ = × = = 5 + 25
−−−

√ 5
−−−

√
∣

∣

∣
∣
∣

5
−−−

√

2 − 5
−−−

√

∣

∣

∣
∣
∣

5
−−−

√

− 25
−−−

√

+ 25
−−−

√

+ 25
−−−

√

5 + 2 5
−−−

√

5 − 4
5
−−−

√

< 3 ⇒ 3 − > 0 ⇒ = × = = 3 + 55
−−−

√ 5
−−−

√
∣

∣

∣
∣
∣

4 5
−−−

√

3 − 5
−−−

√

∣

∣

∣
∣
∣

4 5
−−−

√

3 − 5
−−−

√

3 + 5
−−−

√

3 + 5
−−−

√

12 + 205
−−−

√

9 − 5
5
−−−

√

− = 5 + 2 − 5 − 3 = −

∣

∣

∣
∣
∣

5
−−−

√

2 − 5
−−−

√

∣

∣

∣
∣
∣

∣

∣

∣
∣
∣

4 5
−−−

√

3 − 5
−−−

√

∣

∣

∣
∣
∣

5
−−−

√ 5
−−−

√ 5
−−−

√

= (a > 0) , − = (a − b)( + ab + )am−−−√n a
m

n a3 b3 a2 b2

63

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 64/75

   

   

می دانیم:    165

 

 

 166
حجم مکعبی به طول ضلع  برابر است با:     

اگر طول ضلع مکعب میانی را  بنامیم، داریم: 

    

 

گزینۀ  در بازه بدست آمده نیست. 

 167

    

  :تعداد اعداد صحیح در این بازه

 168
؛ جمله عمومی دنباله برابر است با:     در دنباله هندسی با جمله اول   و قدر نسبت 

 

    

 

× = = + +
1

−3
−−−

√2 2
−−−

√3

+ +9
−−−

√3 6
−−−

√3 4
−−−

√3

+ × +32
−−

√3 3
−−−

√3 2
−−−

√3 22
−−

√3

+ +9
−−−

√3 6
−−−

√3 4
−−−

√3

3 − 2
9
−−−

√3 6
−−−

√3 4
−−−

√3

=( − − )
1

−3
−−−

√3 2
−−−

√3
9
−−−

√3 6
−−−

√3
1٫5

( + + − − )9
−−−

√3 6
−−−

√3 4
−−−

√3 9
−−−

√3 6
−−−

√3
3
2

= = = = = 2( )4
−−−

√3
3
2 ( )4

1
3

3
2

4
1
2 4

−−−
√

(a − b)(a + b) = −a2 b2

= |x| = {x2
−−

√ x
−x

x ≥ 0
x < 0

× = =
2 − 3

−−−
√

2 + 3
−−−

√

2 − 3
−−−

√

2 − 3
−−−

√

(2 − )3
−−−

√
2

4 − 3
(2 − )3

−−−
√

2

+ + 1 = + + 1 = 2 − + + 1
2 − 3

−−−
√

2 + 3
−−−

√

− −−−−−−

⎷

 3
−−−

√ (2 − )3
−−−

√
2− −−−−−−−−

√ 3
−−−

√ ∣
∣ 3

−−−
√ ∣

∣ 3
−−−

√

2 − + + 1 = 3− →−−−−

2− >03√

3
−−−

√ 3
−−−

√

aVمی دانیم:  = a3

a

( ≃ 4٫02)65
−−

√3

8 < < 65 ⇒ < < + 1 ⇒ 2 < a < 4٫02a3 23
a3 43

1

−2 ≤ ≤ 3 ⇒ 0 ≤ ≤ 3 0 ≤ x ≤ ⇒ 0 ≤ x ≤ 81x−−−√4 x−−−√4 − →−−−−
4 بھ توان

34

81 − 0 + 1 = 82

a1q=anمی دانیم:  a1qn−1

= = × = × = × × = ×an 2an+b 2an 2b 2b ( )2a n 2b ( )2a n−1 2a 2a+b ( )2a n−1

⇒ { =a1 2a+b

q = = 8 ⇒ a = 32a

64

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 65/75

    

 

 169

 

بررسی گزینه ها:   170

  :درست ( 

 :درست ( 

 :درست ( 

(نادرست)  :نادرست (

می دانیم:  
 

 171
سایر گزینه ها درست هستند.

 172
 

بررسی گزینه ها:   173
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می دانیم:   174
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ھر عدد مثبت، دارای دو ریشۀ چھارم است کھ قرینۀ یکدیگرند.
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می دانیم:      175

 

بررسی گزینه ها:   176

  

 

 

بررسی گزاره ها:   177
  درست (الف

)       نادرست (ب (مثال: 

  درست (ج

  درست (د

بررسی عبارت ها:   178
 برقرار است. 

 

الف) نادرست: براي  رابطۀ 

ب) نادرست:  براي نمایش ریشۀ دوم مثبت  به کار می رود.
ج) درست 

د) نادرست: براي هر عدد  داریم:  ( عدد صحیح،  عدد طبیعی و اگر  زوج باشد،  باید مثبت باشد.) 

می دانیم:     179
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می دانیم:     180

 

 

 

بررسی گزینه ها: 
 

 181
الف) درست

 

 

ب) نادرست: مثال نقض: 

ج) نادرست: 

د) نادرست: مثال نقض: 

می دانیم:     182
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می دانیم:     184

  

 

 185

 186

 

) می رسانیم:  براي این که مسئله قابل فهم تر باشد، طرفین نامساوي ها را به توان مضرب مشترك  و  (یعنی   187

 ممکن است برقرار نباشد.  (گزینۀ 

 ممکن است برقرار نباشد.  (گزینۀ 

 همواره غلط است.  (گزینۀ 

 همواره صحیح است.  (گزینۀ 

 توجه کنید که  است پس نامساوي هاي زیر برقرار است: 

 

؛ اگر  زوج بود؛ باید  نامنفی باشد و در سایر حالات همواره برقرار است.  در تساوي   188
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 190

 

حاصل عبارت برابر است با:

 

بررسی گزینه ها:   191

الف) نادرست:  

 

 
 

ب) نادرست: 

ج) درست
د) درست
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می دانیم:     194
جذر یعنی ریشۀ دوم که براي اعداد بین صفر و یک؛ ریشه هاي بزرگ تر؛ بزرگ تر هستند. 
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الف) درست   195
 

 
ب) نادرست: ریشۀ سوم اعداد بین صفر و یک از خودشان بزرگ تر است.

ج) نادرست: ریشۀ چهارم اعداد بین صفر و یک از ریشۀ سوم شان بزرگ تر است.
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روش اول:  198
عبارت موردنظر را  می نامیم و داریم:

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

× = = + 2
1

− 25
−−−

√

+ 25
−−−

√

+ 25
−−−

√

+ 25
−−−

√

5 − 4
5
−−−

√

( + ( − =7
−−−

√ 6
−−−

√ ) +25√ 7
−−−

√ 6
−−−

√ ) +25√ (( + )( − ))7
−−−

√ 6
−−−

√ 7
−−−

√ 6
−−−

√
+25√

= (7 − 6 = = 1) +25√ 1 +25√

⇒

2 < < 380
−−

√4

3 < < 431
−−

√3

3 < < 4972
−−−

√6

3 < < 410
−−

√

⎫

⎭

⎬

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

( = 96131
−−

√3 )6

( = 1000 ⇒ > > >10
−−

√ )6 10
−−

√ 972
−−−

√6 31
−−

√3 80
−−

√4

( = 972972
−−−

√6 )6

A

A = +− 2
a + x2

x
a−−−√

− −−−−−−−−−−−

√ + 2
+ ax2

x
a−−−√

− −−−−−−−−−−−

√

= − 2 + + 2 + 2A2 a + x2

x
a−−−√

+ ax2

x
a−−−√ ( − 2 )( + 2 )

a + x2

x
a−−−√

a + x2

x
a−−−√

− −−−−−−−−−−−−−−−−−−−−−−−−−

√

= 2( ) + 2 = + 2
+ ax2

x
− 4a

(a + x2)2

x2

− −−−−−−−−−−−

√
2 + 2ax2

x

+ + 2a − 4ax4 a2 x2 x2

x2

− −−−−−−−−−−−−−−−−−

√

= + 2 = + 2
2 + 2ax2

x

( − ax2 )2

x2

− −−−−−−−

√
2 + 2ax2

x
(

− ax2

x
)2

− −−−−−−−

√

= + 2 + = = 4x
2 + 2ax2

x

∣

∣
∣

− ax2

x

∣

∣
∣ = ====

x> a√ 2 + 2ax2

x

2 − 2ax2

x

4x2

x

= 4x ⇒ A = ±2 A = 2A2 x−−−√ − →−−
A>0

x−−−√

70

ی
ی جبر

ت ها
ی گویا و عبار

توان ها
 mrkonkori



6/5/2019 مُـنتا - آموزش و ارزیابی ھوشمند

https://www.monta.ir/#print;a5=%25D8%25AA%25D9%2588%25D8%25A7%25D9%2586+%25D9%2587%25D8%25A7%25DB%258C+%25D… 71/75

 
 

روش دوم:
ابتدا عبارت هاي زیر هر رادیکال را ساده می کنیم:
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،  درست است و  درست نیست.   باتوجه به نزدیک تر بودن  به 
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) نادرست:  

 

) درست:  

 

) نادرست: 
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 در صورتی که  داریم:

 بررسی گزینه ها:

) درست:  
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می دانیم:     207

  عددي بزرگ تر از یک است. 
 

 گزینۀ  نادرست است.  با توان بزرگ تر باید بزرگ تر شود. 
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می دانیم:    209

 

   

 

») صحیح نیست؛ مانند:  » (برعکس گزینۀ « » از خواص رادیکال ها است. دقت کنید که گزینۀ « گزینۀ «  210
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